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LOI CAM DOAN

To6i xin cam doan day la cong trinh nghién
ciru cua riéng toi, cac sb lieu va két qua
nghién cttu néu trong khoa luan la trung thuc,
chua duoc ai cong bd trong bat ky cong trinh
nao khac. Toi hoan toan chiu trach nhiém

trudc nha truong vé sy cam doan nay.

Pong Thap, ngiy 26 thang 04 nam 2014

Tac gia khoa luan

Tran Thi Cam Nhung



LOI CAM ON

Khéng nhiing chi ¢ su nd luc, ¢d gang cua ban than dé hoan thanh khoa luan nay
ma né con ¢6 sy hudng dan tan tinh caa quy thay c.

Trudc hét em xin gui 167 cam on chan thanh va sau sic dén TS. Nguyén Duong
Hoang truong phong Pao tao sau dai hoc - trudng Pai Hoc Pong Thap di tan tinh
huéng dan va dong vién dé em hoan thanh dé tai khoa luan nay.

Em tran trong cam on quy thay co trong khoa Su pham Toan — Tin d4 trang bj cho
em kién thuc va da tao diéu kién thuan loi cho em hoan thanh dé tai nay.

Em xin tran trong gui loi cam on dén Ban giam hiéu, quy thay cd cua trudng
THPT Lap V0 2, dic biét 1a thay Bui Pha Hitu — GV day Toan, cling quy thay c6 trong
t6 toan hoc da tao diéu kién thuan loi gitp d& em trong thoi gian thuc tap va thuc
nghiém su pham dé em hoan thanh tét dé tai khoa luan nay.

Pay 1a 1an dau tién thuc hién khda luan nén s& khong tranh khoi nhiing sai sot
kinh mong duoc su dong gop ¥ kién tan tinh cua quy thay cd va cac ban dé dé tai duoc
hoan thién hon.

Em xin chan thanh cam on!



BANG TU VIET TAT

Giaovién: GV

Hoc sinh: HS

Phat hién va giai quyét van dé: PH &GQVD
Sach gido khoa: SGK

To hop - Xac suat: TH-XS

Trung hoc pho théng:  THPT



MUC LUC
LOI CAM POAN
LOlI CAM ON
BANG TU VIET TAT
PHAN MO PAU

Trang
1. ThONG tin CUNG V& A& A ....cvvvveccecececeee e, 1
2. L1 00 CROM B8 TR ..ottt ettt ettt enes 1
3. TONG QUAN V& A8 A1 ....vvvveeecceee et sn sttt 3
4. MUC tIBU NGNIEN CTU ...ovveie ittt e 6
5. D6i tugng VA pham Vi NGRIBN CHU..........ccovveeeieeeceee e 6
6. NOI duNG NGNIEN CUU ... 6
7. Phuong phap nghi€n COU .........ocoviiiiiiiiiiie e 8
8. K& NOACH NGNIBN CUU ..o 8
PHAN NOI DUNG
Chuong I: Co s& ly luan va thuc tién

1.1. Ning luc, nang lyc todn hoc, nang luc phat hién va giai quyét van dé ............ 9
L LT NANZ TUC et 9
1.1.2. Nang IuC t0AN NOC ...vveivieiiie e 9
1.1.3. Nang luc phét hién va giai quy&t VAN d@.........occeveveveveeeeee e, 10
1.2. Day hoc phat hién va gidi qUYEt VAN d8 ..........c.cceveveveeeiceee e 12
121, Co SO I TUAN ..o 12
1.2.2. Nhtng KN&I NIEM CO DAN ...ocvvvveiiiiiiecee e 13
1.2.3. Nhitng hinh thtc va cap d6 day hoc PH & GQVD ......cocevvvevcveieecnn 16
1.2.4. Thuc hién day hoc PH & GQVD .......oveeeeeeeeeeeeseeeeeeeeseeeeseeesseseeneeeens 16

1.3. Vai tro, vi tri, noi dung cua cha dé TH — XS trong chuong trinh toan 16p 11
............................................................................................................................ 20
1.4. Thyc trang day hoc TH — XS & truong THPT ..o, 26

1.4.1. D61 troNG KNAO SAL.......cvvvvececeeeeeeee e, 26



1.4.2. Muc dich KRAO SAL.......ccouiiiiiiiiiiiiii e 26

1.4.3. KEE QUA KNA0 SAL........cvivieeieeceeeee ettt 26
LAA KELTUAN ..o 32
KEL TUAN CHUONE L ....ecvoececece e 33

Chuong II: Céc bién phap nham phét trién ning luc PH & GQVPD cho hoc sinh thong
qua day hoc cha dé TH - XS
2.1. Nguy@n tac xay dung C4C DIEN PhAD .........cocvveveveveeieeeeecee e, 34
2.1.1. Nguyén tic 1: Dam bao tinh khoa hoc, tinh tu tuéng va tinh thyc tién.. 34
2.1.2. Nguyén tac 2: Pam bao su théng nhat giira cu thé va triru tuong.......... 34

2.1.3. Nguyén tic 3: Pam bao sy thdng nhét gitra tinh déng loat va tinh phan

00 RSP OOURRO 35
2.1.4. Nguyén tic 4: Pam bao sy théng nhat giira tinh vira stc va yéu cau phéat
BETEIY ettt ettt e e ettt et et ettt ettt et et et et et ettt et et et n e, 34

2.1.5. Nguyén tic 5: Dam bao sy thong nhét gitta vai tro chu dao cua thay va
tinh tu giac, tich cuc, Chli dONQ CUA IO ....veeeiiieiiie e 35
2.2. C4c bién phap nham phat trién ning luc PH & GQVP cho hoc sinh théng qua
day NOC ChTL A8 TH — XSttt 36

2.2.1. Bién phap 1: Lam cho hoc sinh nim viing cac kién thic co ban vé TH —

2.2.2. Bién phap 2: Tang cuong huy dong cac kién thirc khac nhau cho HS dé

HS biét giai bai tap toan bang nhiéu cAch KNAC NNAU........c.cvcvceeeeeceeeeeeee e, 40
2.2.3. Bién phap 3: Gilp cho HS thay duogc tng dung thyc tién cua “TH - XS”

tir d6 tao hang tha cho HS trong qua trinh hoc oI dung NAY ......cooveevvveiiieeiiiecie, 47
2.2.4. Bién phap 4: Huéng dan HS phat hién sai 1am va sira chira sai lam cho HS

................................................................................................................................. 54

2.2.5. Bién phép 5: Hé thong hoa, bd sung thém cac bai tap cho HS .............. 68

KEL TUAN ChUONZ LT ...ttt 78

Chuong Il Thyc nghiém su pham
3.1. Muc dich ctia thuc nghiém su pham ..........ccceviiiiiii e, 79

3.2. T6 chic va noi dung cta thuc nghiém su pham ........c.ccveveveeeeieeeieeeceeeee, 79



3.2.1. T6 CharC thurC NGNIEM ..o e 79

3.2.2. NOI dung thue NGNIEM.......oeiiii e 79

3.3. Panh gia két qua thuc nghiém su pham ..........cc.covveveveeerecece e 80
3.3.1. K&t qUA diNN tINNL...cocvec e 80
3.3.2. K&t qUA iND THONG......vvieereceeieeeee e s 80

KEL TUAN ChUONE IL........ooveeeciseeeeeeseee ettt e enees 81
KKET LUAN w..cocoeee ettt sttt es s s st an e 82
TAL LIEU THAM KHAO ..ottt ettt ettt eneneen e e, 83
PHIU LUGC Lottt sttt sttt ettt st 84

PHU LUGC 2.ttt ettt e 97



PHAN MO PAU
1. Thong tin chung vé dé tai

1.1. Tén dé tai: Phat trién ndng Iuc phéat hién va gidi quyét vdan dé cho hoc sinh
thong qua day hoc chi d@é “Té hop — X4c sudt” Pai sé - Gidi tich 11 nang cao.

1.2. B6 mdn quan 1y dé tai: Ly luan va phuong phap day hoc bo mdn Toén

1.3. Khoa quan ly sinh vién: Khoa Su pham Toan - Tin

1.4. Sinh vién thyc hién dé tai: Tran Thi Cam Nhung
2. Li do chon dé tai

Tiép tuc diy manh toan dién coéng cudc doi mai, thuc hién céng nghiép hoa, hién
dai hoa gin véi phat trién kinh té tri thuc, tich cuc chu dong hdi nhap quéc té sau rong
hon dé dén nim 2020 nudc ta tré thanh mot nuéc cdng nghiép theo hudng hién dai dat
ra cho gido duc, dao tao nudc ta nhitng yéu cau, nhiém vu thach thac méi. Pao tao
ngudn nhan luc cé trinh @6 cao dap ang nhu cau phat trién kinh té tri thirc dang 1a ap
lyc cua nganh gido duc noi riéng va cua toan Pang, toan dan néi chung. Diéu nay doi
hoi phai c6 dinh hudng phét trién, c6 tim nhin chién luoc, 6n dinh 1au dai cling nhitng
phuong phap, hinh thic, t6 chirc, quan Ii gido duc va dao tao cho phi hop.

Diéu 2 luat stra d6i bd sung Gido Duc 2009 c6 viét: “Muc tiéu cia Gido Duc la dao
ta0 con nguwoi Viét Nam phat trién toan dién, ¢é dao dirc, tri thirc, sirc khde, tham my
va nghé nghiép, trung thanh véi ly tuwéng déc Idp va x& héi, hinh thanh va béi duréng
nhan céch, pham chdt va ndng luc Ciia céng ddn, dap img yéu cau sy nghiép xay dung
va bao vé Té quoc”.

Theo diéu 5 luat Gido Dyc nam 2005 quyét dinh: “Phwong phdp day hoc phdi phét
huy tinh tich cuc, tw giac, chu déng, tw duy sang tao cho nguoi hoc; boi duwéng cho
nguoi hoc nang luc ty hoc, khd nang tu thuc hanh, 1ong say mé hoc va y chi vuon 1én”.

Pé thyc hién thanh cong doi mai can ban, toan dién gido duc diao tao nudc nha
ching ta can phai thuc hién nhiéu giai phap trong d6 co giai phap doi méi noi dung,
phuong phap day va hoc theo dinh huéng “coi trong viéc béi duwéng nang luc tw hoc

cia HS” & tat ca cac cap.



2

Pé lam duoc diéu ndy GV can 1am cho HS thiy dugc tim quan trong ciia Toan hoc
trong cudc séng dé ho c6 1ong dam mé, hing tha, tich cyuc hoc tap.

Mot ngudi dugc coi 13 ¢6 nang luc néu nhu ho ¢ tu duy doc 1ap, nhay bén, ludn
dit ra cho minh nhitng cau hoi thich hop, rd rang, chinh xac vé moi su viéc. Trong mot
hoan canh nhat dinh nguoi d6 ndm viing tri thic, ki nang, ki xao dé giai quyét van dé
nhanh nhét va hiéu qua nhat. Nang luc giai toan 1a kha nang van dung nhitng kién thirc
d& dugc hoc vao giai bai tap toan. Vi vay, viéc phat trién nang luc giai toan co vai trd
quan trong trong viéc phét trién kha ning tu duy cua HS, vi dé giai bai tap toan HS
phai suy luan, phai tu duy, phai lién hé véi cac bai toan khac dé tim ra 1oi giai, phai
biét huy dong kién thuc, biét chuyén d6i ngbn ngit, bién doi dbi twong.

Phat huy tinh tich cuc tap cua HS khdng phai 1a vin dé méi ma da dugc dat ra tur
nhiéu nam nay trong nganh giao duc nuéc ta. Van dé nay da trg thanh mot trong nhiing
phuong huéng chinh nham dao tao nhitng con ngudi lao dong sang tao, lam cha dat
nuéc. Thyc tién giang day bo mdn Toan hién nay ¢ cac truong THPT con nhiéu van dé
bat cap trong phuong phap giang day truyén thu tri thicc cho HS. P4 c6 nhiéu &p dung
cac phuong phap day hoc ca cac phuong phap truyén thong ciing nhu cac phuong phap
day hoc hién dai vao thuc tién giang day nhung van chua phat huy duoc tinh tich cuc,
chu dong, sang tao cia HS, HS van con thu déng trong viéc tiép thu cac tri thuc khoa
hoc, chua phat huy hét dac diém ndi bat cia mon Toan trong viéc gido duc nhan cach
cho HS.

Pé dap ung duoc nhitng yéu cau trén ching ta khong chi ding lai & viéc néu dinh
huéng d6i méi phuong phap day hoc ma can di sau vao nhitng phuong phap day hoc
cu thé. Hién nay ¢ rat nhiéu phuong phéap day hoc, quan diém day hoc méi dang dugc
phat hién va nghién cau dé &p dung vao thuc tién giang day, mot trong cic phuong
phép d6 la: PH & GQVD.

Phuong phap day hoc “PH & GQVD” 1a mdt phuong phap day hoc tich cuc. N6
phat huy tinh tich cuc, chu dong sang tao cua HS. Phuong phap day hoc nay phu hop
V6i tu tudng hién dai vé d6i mai muc tiéu, phd hop vai yéu cau dbi mai cua gido duc

nuéc nha 12 xay dung nhitng con ngudi biét dat va giai quyét van dé trong cudc séng,
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phu hop véi hé gié tri chuan muc, nhimg con ngudi thuc su 1a dong luc cta phat trién
bén vitng va nhanh chéng caa dat nuéc.

Ly thuyét TH —XS 1a nganh khoa hoc dang gir vi tri quan trong trong cac linh vuc
g dung rong rai va phong phi cia doi séng con nguoi. Nhung trong thuc té, to hop
X&c suat luén dugc danh gia 13 ndi dung kho trong chuong trinh toan phd théng. HS
thuong khong hiéu mot cach chinh xéac cac méi quan hé gitra cac ddi twong duoc xét
ma d6i khi bang ngbn ngit GV kho c6 thé dién dat mot cach day du dé HS hiéu can k&
van dé.

Dé cai thién tinh hinh ndi trén, GV can phai c6 nhitng bién phap day hoc tich cuc
trong d6 c6 bién phap nham phét trién ning luc PH & GQVPD. Véi nhitng Ii do trén, toi
quyét dinh chon dé tai ““Phét trién ndng luc phét hién va giai quyét vin dé cho hoc
sinh théng qua day hoc chi dé “Té hop — xac sudt” Pai sé6 - Gidi tich 11 nang cao”.

3. Tong quan veé deé tai

]
NI

day hoc néu vin dé

3N 11

3.1. Téng quan vé
3.1.1. Trén thé gigi
Thuat ngit “day hoc néu vin d&” xuat phat tir thuat ngir “Orixtic”. Phuong phap
nay con co tén goi la “Day hoc PH & GQVD”. Vao nhitng nim 70 cta thé ky XIX
phuong phap d duoc nhiéu nha khoa hoc nghién ciru nhu A. Ja Ghecdo, B. E Raicop,...
Cac nha khoa hoc nay da néu lén phuong 4n tim toi, phat kién trong day hoc nham hinh
thanh nang luc nhan thic cta hoc sinh bang cach dua hoc sinh vao hoat dong tim kiém
ra tri thuc, hoc sinh 1a chu thé caa hoat dong hoc, 1a nguoi sang tao ra hoat dong hoc.
Pay c6 thé 13 mot trong nhitng co so 1 luan cua phuong phap day hoc PH & GQVP.
Vo nhimg nam 50 cua thé ki XX, x4 hoi bat dau phat trién manh, doi lac xuat hién
mau thuan trong gido duc d6 1a mau thudn gitta yéu cau gido duc ngay cang cao, kha
ning sang tao cua HS ngiy cang ting voi to chic day hoc con lac hau. Phuong phap
PH & GQVD ra doi. Phuong phap nay dac biét dugc chu trong ¢ Ba Lan. V. Okon —
nha giao duc hoc Ba Lan d& lam sang t6 phuong phap nay that sy [a mot phuong phap
day hoc tich cuc, tuy nhién nhitng nghién ciru nay chi dung ¢ viéc ghi lai nhirng thuc
nghiém thu duoc tir viéc sir dung phuong phap nay chtr chua dua ra diy du co so Ii

luan cho phuwong phéap nay. Nhitng nim 70 cua thé ki XX, M. I Mackmutov d4 dua ra
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day du co so i luan cia phuong phap day hoc giai quyét van dé. Trén thé gigi cling co
nhiéu nha khoa hoc, nha gido duc nghién ctu phuong phap nay nhu: Xcatlin,
Machiuskin, Lecne...
3.1.2. O'Vigt Nam

Nguoi dau tién dwa phuong phap ndy vao Viét Nam la dich gia Phan Tt Pac
“Day hoc néu van d&” (Lecne) (1977). Vé sau, nhiéu nha khoa hoc nghién ctru phuong
phép nay nhu Lé Khanh Bang, Vii Van Tao, Nguyén B4 Kim,... Gan day, Nguyén Ki
d4 dua ra phuong phap day hoc PH & GQVPD vao nha trudng tiéu hoc va thuc nghiém
& mot s6 mén nhu Toan, Ty nhién — x& hoi, Pao duc. Phuong phép PH & GQVD that
su la mot phuong phép tich cuc. Trong cdng cudc d6i moi phuong phap day hoc,
phuong phap nay 1a mét trong nhitng phuong phap chi dao dugc st dung trong cac
nha truong ndi chung va trong nha truong THPT noi riéng.

3.2. Tong quan vé “TH - XS”

- Ttr ndm 1736, nha toan hoc Euler d4 giai quyét thanh cong bai toan té hop vé
bay cdy cau & thanh phd Konigsberg, Puc (nay 1a Kaliningrad, Nga). Va ké tir o dén
nay, trai qua nhitng thing tram cua lich str, Ii thuyét t6 hop van phat trién manh mg,
dong gop nhiéu cho su phéat trién caa khoa hoc va ki thuat hién dai.

- Khai niém xac suat nay sinh va phat trién véi viéc giai quyét van dé chia tién
cugc ma ngudoi khai xudong la Pascal va Fermat.

- Pén nam 1662, trong Nghé thuat tu duy ciia Antoine Arnauld va Pierre Nicole
(cac ban cua Pascal) thi thuat ngit xac suat méi thuc su xuat hién lan dau tién véi y
nghia dung nhu chung ta biét ngay nay.

- Trong vong nira sau thé ky XVII, tir bai todn chia tién cuoc ma khai niém xac suat
da duoc nay sinh.

- Bernoulli d& néu 18n mot sé dinh nghia lién quan toi xac suat: “xac suat trong thuc
té 14 mirc do chic chan...”, “du doan mot diéu gi do6 1a do ludng xac suat cua no...”.

- Nam 1812, Laplace cong b “Chuyén luan giai tich vé xac suat”. Voi chuyén
luan nay Laplace d4 chinh thizc dua ra dinh nghia dau tién vé xac suat.

- Nam 1933, nha toan hoc ngudi Nga la Andrei Kolmogorov dd phac thao mot hé

tién dé 1am nén tang cho ly thuyét xé4c suat hién dai.
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Theo ly thuyét ndy, Q 1a mot tap hop biéu thi cac két qua cua phép thir ngau
nhién, trén Q dinh nghia mot 6 do bi chanu théa man cac tién dé:

Tién dé 1: v&i moi bién cd A, 0< u (A)<1

Tién dé 2: u(Q) =1

Tién dé 3: v&i moi day bién c6 doi mot roi nhau Ay, A,,.... thi g (A UAU..) =
X u(A)

Khi d6 x4c suat caa mot bién cé trong mot phép thir ngau nhién 1a do do u cla
tap hop md ta bién cd d6. D6 1a sé thuc, duoc ghi la u (A).

Y tudng nay da duoc chon loc lai phan nao va ngay nay Iy thuyét xac suat va
thdng ké d trg thanh mot nganh toan hoc ang dung rong réi trong nhiéu linh vuc: vat
ly, co hoc, sinh hoc, y hoc, kinh té, dialy...

- Cubn sach Tiéng Viét vé xac suat - thdng ké xuat ban lan dau tién ¢ nudc ta la
cubn “Théng ké thudng thic” cia ¢ gidgo su Ta Quang Biru, nd dwoc xuat ban vao
nim 1948. Cudn sach nay trinh by cé4c kién thic co ban vé xac suat, thong ké va
nhitng tng dung caa moén hoc nay trong quan su. Toan TH — XS la mot nganh toan hoc
c6 nhiéu tng dung rong réi trong nhiéu linh vuc khoa hoc, cong nghé, kinh té... Vi vay
ly thuyét TH — XS d& duoc dua vao chuong trinh toan Iép 11 nham cung cap cho HS
THPT nhiing kién thtc co ban vé nganh toan hoc quan trong ndy. O nudc ta, Xac suat
méi dugc dua vao chuong trinh toan phan ban thi diém ¢ 16p 11 nam 2005 — 2006.

- Mot sé ¢ong trinh nghién ctu vé TH-XS ¢ trudng phd thong nhu: Luan &n cua
thac si Tran Thién Lién: “Vdn dung phwong phdp day hoc kham phéa trong day hoc chu
dé 16 hop va xac sudt 1ép 11 ban co ban ¢ truong THPT” (2012), luan &n cua thac si
Tran Lé Huy: “Day hoc néi dung Té hop — Xac sudt ¢ 1ép 11 theo huéng phét huy tinh
tich cuc hoat déng hoc tdp cua hoc sinh™, bai khoéa luan tét nghiép caa Tran Thi Thay
An: “Tang cwong tinh thyc tién trong day hoc Té hop va xé&c suat” (2010), bai khoa
luan t6t nghiép ctia Pao Xuan Phuong : “Vdn dung quan diém hoat déng trong day hoc
ngi dung xac sudt thong ké & truwong THPT” (2011)... Tuy nhién cac cdng trinh trén
chi tap trung vao viéc nghién ctru cac phuong phap day hoc PH & GQVD, tang cuong

tinh thyc tién hay van dung quan diém hoat dong trong day hoc TH — XS ma chua ¢
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cong trinh nao nghién citu mot céch cu thé vé viéc phat trién nang lyc PH & GQVD
cho HS théng qua day hoc chu d& TH — XS nén tdi quyét dinh nghién ciu vé van dé
nay dé gop phan nang cao chat luong day hoc trong truong THPT.
4. Muc tiéu nghién ciru
Hé thong héa lam rd noi dung cua niang lyc PH & GQVPD trong day hoc TH - XS.
Tir 6 nghién ctru dé xuat cac bién phap nham phét trién nang lyc PH & GQVD trong
day hoc TH — XS cho HS.
5. Péi twong va pham vi nghién ciru
Péi trong: Nang luc PH & GQVD trong day hoc chu dé “TH - XS”.
Pham vi nghién cizu: SGK va HS 16p 11 truong THPT Lap Vo 2.
6. Noi dung nghién ciru
Chuong I: Co s& ly luan va thuc tién
1.1. Nang luc, nang luc toan hoc, nang luc PH & GQVD
1.1.1. Nang luc
1.1.2. Nang luc toan hoc
1.1.3. Nang lyc PH & GQVD
1.2. Day hoc PH & GQVD
1.2.1. Co s¢ li luan va thyc tién
1.2.2. Nhitng khai niém co ban
1.2.3. Nhitng hinh thtc va cap d6 day hoc PH & GQVD
1.2.4. Thyc hién day hoc PH & GQVD
1.3. Vai tro, vi tri, noi dung cua cha dé TH — XS trong chuong trinh toan 16p 11
1.4. Thyc trang day hoc TH — XS & truong THPT
1.4.1 Pbi tugng khao sét
1.4.2 Muc dich khao sat
1.4.3 Két qua khao sét
1.4.4 Két luan
Két luan chuong I
Chuong II: Cac bién phap nham phat trién nang luc PH & GQVP cho hoc sinh thong
qua day hoc cha d& TH - XS
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2.1. Nguyén tac xay dung cac bién phap
2.1.1. Nguyén tac 1: Pam bao tinh khoa hoc, tinh tu tuéng va tinh thyc tién
2.1.2. Nguyén tic 2: Dam bao su théng nhat giira cu thé va triru tuong
2.1.3. Nguyén tic 3: Pam bao su théng nhat giira tinh dong loat va tinh phan héa
2.1.4. Nguyén tic 4: Pam bao su théng nhat giita tinh vira sic va yéu cau
phat trién
2.1.5. Nguyén tic 5: Dam bao su théng nhit gitra vai trd chii dao cua thay va tinh
tu giac, tich cuc, chu déng cua tro
2.2. C4c bién phap nham phét trién ning luc PH & GQVPD cho hoc sinh théng qua
day hoc chu d& TH - XS
2.2.1. Bién phép 1: Lam cho hoc sinh nam viing cac kién thirc co ban vé TH - XS
2.2.2. Bién phap 2: Tang cuong huy dong céc kién thic khac nhau cho HS dé HS
biét giai bai tap toan bang nhiéu cach khac nhau
2.2.3. Bién phap 3: Gilp cho HS thiy dugc ung dung thuc tién cua “TH - XS” tir
do tao hirng tha cho HS trong qua trinh hoc ndi dung nay
2.2.4. Bién phap 4: Huéng dan HS phat hién sai 1am va stra chira sai lam cho HS
2.2.5. Bién phap 5: Hé thdng hoa, bd sung thém céc bai tap cho HS
Két luan chuong II
Chuong III: Thyc nghiém su pham
3.1. Muyc dich cua thyc nghiém su pham
3.2. T6 chirc va noi dung cua thyc nghiém su pham
3.2.1. T6 chwc thuc nghiém
3.2.2. Noi dung cua thuc nghiém su pham
3.3. Panh gia két qua caa thyc nghiém su pham
3.3.1. Két qua dinh tinh
3.3.2. Két qua dinh luong
Két luan chuong III
KET LUAN
TAI LIEU THAM KHAO
PHU LUC 1



PHU LUC 2

7. Phwong phap nghién ciau

Phuong phdp nghién cizu ly lugn: Nghién ctu tai liéu, SGK, sich bai tap, cac tai

lieu lién quan khac...

Phurong phdp diéu tra, quan sat: Thu thap thong tin tir viéc diéu tra, thuc trang viéc

st dung phuong phap day hoc PH & GQVD ¢ truong THPT.

Phurong phép tong két kinh nghiém: Tién hanh phong véan va trao d6i voi GV dé hoc

hoi kinh nghiém, tiép xuc va tro chuyén véi HS dé tim hiéu tinh hinh hoc tap cuaa 16p.

Phurong phdp thuc nghiém s pham: thyc hién viéc phong van GV va tric nghiém

ddi vai HS.

8. Ké hoach nghién ciru

Thoi gian

Cong viéc cua sinh vién

Cong viéc cua giang vién

huéng dan

Tu 01/11/2013
dén 15/11/2013

- Viét dé cuong khoa luan
t6t nghiép.

- Tim kiém, thu thap tai liéu.

- Huéng dan va chinh sura gitp
sinh vién hoan thanh dé cuong.

- Gidi thiéu tai liéu cho sinh

dén 27/04/2014

vién.
Tur 16/11/2013 | - Hoan thanh chuong 1. - Huéng dan va chinh stra gidp
dén 15/01/2014 sinh vién.
Tur 16/01/2014 | - Hoan thanh chuong I1. - Huéng dan, chinh sira va giai
dén 31/03/2014 dap thac mac gidp sinh vién khi
sinh vién can.
- Hoan thanh chuong II1. - Huéng dan, chinh sira va giai
- Chuan bi bao cdo khoda | dap thiac mac gidp sinh vién khi
Tu 01/04/2014 | luan. sinh vién can.

- Huéng dan sinh vién vé viéc

chuan bi b4o cao khéa luan.

Tu 02/05/2014
dén 12/05/2014

- B4o céo khoa luan tot

nghiép.




PHAN NOI DUNG
CHUONG L. CO SO LY LUAN VA THUC TIEN
1.1. Ning lwe, nang luc todn hec, ning luc PH & GQVD
1.1.1. Ning luc

Nang lyc 12 mot van dé kha triru twong caa tam Ii hoc. Khai niém nay cho dén
ngay nay van c6 nhiéu cach tiép can va cach dién dat khac nhau.

- Theo quan diém cua nhitng nha tdm Ii hoc niang luc 1 téng hop cac dic diém,
thugc tinh tam Ii caa ca nhan phl hop véi yéu cau dic trung caa mot hoat dong nhat
dinh nham d¢am bao cho hoat dong dé dat hiéu qua cao.

- Theo Nguyén Huy TG [12; 11]: “... Ning lyc ty nhién la loai ning luc dugc
nay sinh trén co s& nhitng tu chat bam sinh di truyén, khéng can dén tac dong caa giéo
duc va dao tao. N6 cho phép con ngudi giai quyét duoc nhiing yéu cau téi thiéu, quen
thugc dat ra cho minh trong cudc song”.

Céc nang lyc hinh thanh trén co sé cia cac tu chat ty nhién cia ca nhan méi dong
vai tro quan trong, nang luc cua con ngudi khong phai hoan toan do ty nhién ma co,
phan 16n do gi4o duc, tap luyén.

- Ning luc duge ddo tao 12 nhitng pham chét trong qué trinh hoat dong tam i
tuong d6i 6n dinh va khai quat cia con ngudi, nho n6 ching ta giai quyét dugc (6 muc
d6 nay hay mic do khac) mot hoic mot vai yéu cau méi nao do6 trong cudc song” —
Nguyén Huy Ta [12; 11].

- X.L.Rubinxtein cho rang: “Nang luc 1a toan bd céc thudc tinh tam 1i 1am cho
con ngudi thich hop véi mot hoat dong cd lgi ich x& hoi nhat dinh”.

- Tam li chia nang lyc thanh cac dang khac nhau nhu ndng lyc chung va nang
luc chuyén mon. Nang luc duoc chia thanh ba mirc d6: nang luc, tai nang va thién tai.

1.1.2. Nang luc toan hec

Ning luc todn hoc dugc hiéu 1a nhitng dic diém tdm i ca nhan (trudce hét 1a nhitng
dic diém hoat dong tri tu¢) dap wng nhitng yéu cau cua hoat dong toan hoc, duoc biéu
hién & mot s mat;

- Nang luc thuc hién cac thao tac tu duy co ban.
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- Nang lyc rat gon qua trinh 1ap luan toan hoc va hé thdng cac phép tinh.
- Su linh hoat cua qué trinh tu duy.
- Khuynh huéng vé su rd rang, don gian va tiét kiém cua loi giai cac bai toan.
- Nang luc chuyén dé dang tir tu duy thuan sang tu duy nghich.
- Tri nhé vé cac so do tu duy khai quat, cic quan hé khai quét trong linh vuc
s6 va dau.

Véi mdi nguoi khac nhau thi ning luc hoc tap toan hoc ciing khac nhau. Ning luc
nay duoc hinh thanh va phat trién trong qué trinh hoc tap va rén luyén caa mdi HS. Vi
thé viéc lya chon ngi dung va phwong phdp thich hop sao cho mdi HS déu dugc nang
cao dan vé mat nang luc 12 van dé quan trong trong day hoc toén.

1.1.3. Nang lyc PH & GQVD

1.1.3.1. Ning luc phat hién van dé
Ning luc phét hién van dé trong mon toan 1a ning luc hoat dong tri tué caa HS
khi dmg truéc nhitng van dé, nhitng bai toan cu thé, c6 muc tiéu va tinh huéng dich
cao doi hoi phai huy dong kha niang tu duy tich cuc va sang tao nham tim ra loi giai
cho van 2.
Mot s6 bién phép tang kha ning phat hién van dé cho HS:
- Str dung dac biét hoa, khai quat hoa va tuong tu hda.
- Sang tac bai toan.
- Chuyén dbi bai toén.

Vi du 1: Cho tap hop A = {0, 1, 2, 3, 4}. Hoi c6 thé lap duoc bao nhiéu sb tu nhién,
mdi s6 ¢d 3 chir s6 khac nhau lay tir tap hop A?

Tur day HS c6 thé dat ra bai toan khac ma n6 gan gidng voi bai toan trén nhu sau:
cho tap hop A = {0, 1, 2, 3, 4}. Hoi c6 thé lap duoc bao nhiéu sé ty nhién chan, mdi sd
c6 3 chir s6 khac nhau lay tir tap hop A?

1.1.3.2. Ning luc giai quyét van dé
Ning luc giai quyét van dé 1 to hop cac ning luc thé hién ¢ cac ki ning (thao
tac tu duy va hoat dong) trong hoat dong hoc tap nham giai quyét c6 hiéu qua nhitng
nhiém vu cua bai toan.

Mot s6 bién phép tang kha ning giai quyét van dé cho HS:
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- Khai théc triét dé gia thiét cua bai toan dé tim loi giai
- Tim nhiéu loi giai cho bai toan
- Tim sai 1am cua mot 1o giai

Vi du 2: Ta c6 thé dua ra cho HS hai cach giai bai toan sau.

Nguoi ta xép ngau nhién 5 14 phiéu c6 thir ty tir 1 ¢én 5 canh nhau. Héi c6 bao nhiéu
cach xép dé céc 1a phiéu chin ludn & canh nhau?

Giai:

Céch 1: Mdi cach xép 5 1a phiéu dé hai phiéu chan 2, 4 k& nhau c6 thé xem 1a mot
cach xép 4 phan tir gdm 1, 3, 5 va mot cap sb chan. S6 cach xép 1a 4!. Ciap sb chin lai
c6 2 cach xép: (2; 4) va (4; 2). Vay sb luong cach xép dé cac phiéu sé chin canh nhau
la 2.4! = 48 cach.

Céch 2: Xép 5 14 phiéu duoc xem nhu xép vao 5 vi tri I, 11, 111, 1V, V.

Dé hai phiéu chian ¢ canh nhau ta c6 4 cach chon 2 vi tri lién tiép 1 = 11, 11 — 111, 111 —
v, IV -V.

Véi hai vi tri da chon c6 hai cach xép khac nhau. Ba phiéu Ié xép vao ba vi tri con
lai, nén ta c6 3! cach sap xép.

Vay cach xép dé cac 14 phiéu chin lubn & canh nhau 1a 4.2.3! = 48 cach sap xép.

Vi du 3: Cho HS tim sai lam trong loi giai sau:

Gieo ngau nhién mot con suc sic can d6i va déng chat hai 1an. Tinh xéc suat cua bién
c6 tong sé cham xuat hién trén mit caa con sc sac hai lan 1a 8.

Giai: tong s6 cham xuat hién trén mit caa con slc sac hai lan chi co thé 14 2, 3, 4, 5,
6,7,8,9, 10, 11, 12 nén khong gian mau cua phép tha nay gom 11 két qua dong kha
nang. Trong d6 chi c6 1 két qua cho tong 1a 5 nén xac suat cua bién cé nay 1a %

Sai lam: Trong loi giai trén HS d4 hiéu khong dung vé khong gian mau. Khong
gian mau 1 tap hop bao gom tat ca cac két qua cd thé co cua phép thir. Két qua cua
phép thir & day 1a con slc sac thi nhat xuat hién mat may cham, con sdc sic tht hai
Xuat hién mat may cham cha khong phai 1a tong s6 cham xuat hién trén mat hai con

suc sac. Trong trudng hop nay khong gian mau caa phép thir c6 36 phan tir, trong d6 sd

LA \ N . O A fo1s D
cac ket qua thuan lgi cho bieén co nay la 5 nén xac suat la %
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1.2. Day hoc PH & GQVD

1.2.1. Co sé'li lugn

- Co sé triét hoc:

Theo triét hoc duy vat bién chang, mau thuan 1a nguon géc, dong luc thuc day qua
trinh phat trién caa moi su vat va hién tuong. Trong qué trinh hoc tap caa HS ludn ludn
Xuat hién mau thuin d6 1a mau thuan gitra tri thizc va kinh nghiém sin c6 cua ban than
v&i yéu cau nhiém vu nhan thace dé giai quyét nhitng nhiém vu nhan thicc vira méi dat
ra. Phuong phap day hoc PH & GQVD la mét phuong phap day hoc ma ¢ do ngudoi
GV tao ra cho HS nhiing tinh hudng c6 van dé (nhitng mau thuan) va HS s& chu dong,
tich cuc suy nghi dé giai quyét van dé. Su tich cuc hoat dong tu duy cua HS 13 mot yéu
té quan trong quyét dinh su phat trién cia ban than ngudi hoc. Do d6 ngudi thay can
phai bdi dudng va phat huy duoc cao d6 ning lyc tu duy tich cuc cua trd trong qué
trinh day hoc. Phuong phap nay d& van dung mot khai niém vé mau thuin 1am co so
khoa hoc cho minh.

- Co s6 tam li hoc:

Theo cac nha tam i hoc thi con ngudi chi bat dau tu duy tich cuc khi nay sinh nhu
cau tu duy, nghia 1a tu duy cta con ngudi nay sinh, phat trién dé dat dugc két qua cao
nhat & noi xuat hién van dé can khic phuc, giai quyét. Nhu vay ta thiy phuong phap
day hoc PH & GQVPD dua trén co sé i luan caa tam Ii hoc vé qua trinh tu duy va vé
dac diém tam Ii hoc lua tudi.

Qua trinh day hoc PH & GQVDP 1a qué trinh ma thay dua trd dén mot tré ngai nao d6
ma trd ngai ndy gay ra su ngac nhién, hung thl, c6 nhu cau kham pha va cho doi két
qua. Néu tich cuc hoat dong trén sic mot chit s& vuot qua trd ngai nay. HS c6 thé suy
nghi doc 1ap hodc dudi su dan dat cua nguoi GV dé di dén két qua. Va két qua cua viéc
nghién cau, suy nghi trén d6 la tri thirc maéi, nhan thac méi hoac phuong thirc hanh
d6ng mai. Do d6 ma ta thay rd rang tinh hudng c6 van dé xuat hién va duoc giai quyét
théng qua su tich cuc hoat dong cua nguoi hoc.

Qua trinh nhan thic ludn thuc hién nho tu duy ma tu duy vé ban chat lai 1a sy nhan

thirc dan dén PH & GQVP, nhiém vu dit ra cho mdi ngudi. Vi vay ¢ dau c6 van dé thi
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¢ do co tu duy.

Theo tam 1i hoc kién tao, hoc tap cha yéu 1a mot qua trinh trong d6 nguoi hoc xay
dung tri thizc cho minh bang céach lién hé nhitng cam nghiém méi véi nhiing tri thire da
6. Day hoc PH & GQVD phu hop Vai quan diém nay.

- Co s6 giao duc hoc:

Theo diéu 5 luat Gido Dyc nam 2005 quyét dinh: “Phwong phdp day hoc phdi phat
huy tinh tich cuc, tw giac, chu déng, tw duy sang tao cho nguoi hoc; boi duwéng cho
nguoi hoc nang luc tu hoc, khd nang tu thuc hanh, 1ong say mé hoc vay chi vuon lén”.
Phuong phap day hoc PH & GQVPD khéu goi dugc hoat dong hoc tap ma chi thé dugc
hudng dich, goi dong co trong qua trinh PH & GQVD do d6 ma nd phu hop vai
phuong phap gido duc ciia nudc ta. Kiéu day hoc nay gidp HS vira nam duoc kién thic
méi, vira nam duoc phuong phép di téi kién thirc do, lai vira phét trién tu duy tich cuc,
doc 1ap, sang tao va cd tiém ning van dung tri thizc vao nhiing tinh huéng mai, chuan
bi ning luc thich Gng véi doi song xa hoi, phét hién kip thoi va giai quyét hop Ii cac
van dé nay sinh ca trong hoc tap va trong cudc song. Bong thai né ciing bdi dudng céac
duc tinh can thiét cia con ngudi lao dong sang tao nhu tinh chu dong, tich cuc, can
than, kién tri, vuot kho 1am viéc ¢ ké hoach,...

1.2.2. Nhang khai niém co ban

1.2.2.1. Van d&

C6 nhiéu cach hiéu thuat ngir “van d&” nhung hiéu theo nghia ding trong gido duc
thi vin dé 1a bai todn ma chu thé chua biét it nhat mot phan tir cua khach thé, mong
muén tim phan tir chua biét ¢6 dua vao nhitng phan ta biét trude nhung chua cé trong
tay thuat giai.

Vi du 4: Bai toan yéu cau khai trién hing ding thic (x + 3)° khdng phai 13 mot
van dé khi HS d& dugc hoc vé khai trién nhi thirc Newton nhung né lai 1a mot van dé
khi ho chua dugc hoc cong thic nhi thirc Newton.

1.2.2.2. Tinh huéng geoi van dé

- C6 nhiéu cach phat biéu c6 nhimg diém khac biét vé tinh hubng goi van dé (tinh

hudng van d&) ctia cac nha gido duc hoc nhu: L.IA.Lecne, M.I.Makhmutov, gido su
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Tran Ba Hoanh, gido su Nguyén B4 Kim,... nhung tit ca déu thong nhat tinh huéng van
dé 1a tinh hudng thoa man ba diéu kién sau:

+ Ton tai mot van dé:

Pay 14 van dé trung tam cua tinh hubng. Tinh hudng phai chira dung mot mau thuan,
d6 1a mau thuan giita trinh d6 kién thac sdn c6 caa ban than véi yéu cau linh hoi kién
thirc, ki nang méi. Hay noi cach khac, tinh hudng ¢ van dé 1a tinh huéng ma HS phai
nhan ra duoc c6 it nhat mot phan tir nao d6 cua khach thé ma HS chwa biét va ciing
chua c6 thuat giai nao dé tim phan tir do.

+ Goi nhu cau nhan thuc:

Tinh hudng c6 van dé 1a tinh hung phai chira dung mot van dé tao ra sy ngac nhién,
hang tha, hap dan, thu hat sy chd v cua HS. Hay ndi cach khéc 1a phai goi nhu cau
nhan thic & HS, 1am cho HS cam thay can thiét phai giai quyét. Chang han tinh huéng
phai boc 16 su khiém khuyét vé kién thic, ki nang dé ho thay can thiét phai chiém linh
tri thire dé lap day nhitng khoang tréng d6 nham ty hoan thién hiéu biét caa minh bang
cach tham gia giai quyét vin dé nay sinh. Néu tinh hudng dua ra nhung khong khoi day
& HS nhu cau phai tim hiéu, ho cam thay xa la va khong lién quan gi &én minh thi ciing
chua duoc goi 1a mot tinh hudng c6 véan dé.

+ Khoi day niém tin & kha nang ban than:

Tinh hudng c6 van dé phai phi hop véi trinh d6 hiéu biét cia HS, n6 khong dugc
vuot qua xa tam hiéu biét cua HS vi néu nhu vay thi HS s& thay hoang mang, bé tic,
khong san sang tham gia giai quyét van dé&; con néu tinh hudng qua dé thi HS khéng
can suy nghi ma ciing c6 thé giai quyét dugc van dé thi yéu cau caa gio hoc khdng
duoc thoa man.

Tinh hudng can khoi day & HS cam nghi 1a tuy ho chua c6 ngay 10i giai nhung bang
kién thirc san c6 caa chinh minh ciing véi su tich cuc suy nghi thi s& c6 hi vong giai
quyét duoc van dé d6. Vi suy nghi d6 HS sé& tan lyc huy dong tri thiuc va Ki nang san
c6 lién quan dén van dé d6 cta ban than dé giai quyét van dé dat ra. Qua d6 tao cho HS
niém tin vao kha ning cta ban than, day chinh 13 yéu cau quan trong cua tinh huéng
goi van dé.

Vi du 5: Bé mé rong quy tac cong cho hai tap hop bét Ki ta c6 thé tao tinh hubng c6
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van dé nhu sau: trong 16p 10A4 ¢6 23 HS gisi Toan, 17 HS gioéi Van, 6 HS gioi Toan
va Vian. Hoi 16p 10A4 cé bao nhiéu HS?

Pay 1a mot tinh hudng goi van dé vi:

+ Thi# nhat, ton tai mot van dé& vi HS chua biét cau tra 10i va ciing chua c6 thuat
giai ndo trong tay dé tim ra 1oi giai cho bai toan trén.

+ Thsz hai, nd goi nhu cau nhan thac vi ho da biét quy tic cong ddi véi hai tap
hop c6 phan giao bang réng, nay mudn biét thém vé quy tic cong danh cho hai tap hop
bét Ki.

+ Thiz ba, HS d4 giai quyét thanh céng quy tic cong danh cho hai tap hop c6
phan giao bang rdng. Nay chuyén sang quy tic cong danh cho hai tap hop bat ki lic
dau HS s& thay co doi chit kho khan hon so voi quy tac cong danh cho hai tap hop c6
phan giao bang rdng nhung vai hi vong cé thé suy nghi huy dong, van dung nhiing
kién thirc d4 hoc dé giai quyét bai toan.

1.2.2.3. Pic diém cia phwong phap day hoc PH & GQVD

Trong phuong phap day hoc PH & GQVD nguoi thiy khong doc bai giang cho HS
viét, giai thich hoic nd luc chuyén tai kién thac dén cho HS ma 1a nguoi tao ra tinh
hudng goi van dé cho HS, thiét 1ap céc tinh hudng va cau tric can thiét cho HS, diéu
khién HS phat hién ra van dé dua trén hoat dong tu giac, tich cuc, chu dong sang tao
cta chinh ban than ngudi hoc. Nguoi thay la ngudi xac nhan kién thuc, thé ché hoa
kién thirc cho HS. Thong qua d6 HS tiép nhan duoc tri thic mai, rén luyén ki ning va
dat duoc nhitng muc tiéu hoc tap khéc. Phuong phap day hoc nay mang tinh chat khac
han vé nguyén tic so v4i phuong phép day hoc giai thich — minh hoa.

Day hoc PH & GQVD c¢6 ba dic diém sau day:

- HS dugc dat vao tinh hudng cé van dé do thay gido tao ra chir khdng phai la tiép
thu kién thac mot cach thy dong do ngudi khac ap dat 1én minh.

- HS hoat dong tich cuc, tu giac, sang tao, chu dong, tan lec huy dong tat ca cac
kién thirc ma minh biét dé hi vong giai quyét dugc van dé dit ra cha khdng phai 1a tiép
thu kién thic mot cach thu dong theo thoi quen “thay giang, trd ghi”, “thay doc, trd
chép”. Thong qua nhitng hoat dong va nhitng yéu cau cua nguoi GV, HS tham gia xay

dung bai toan, giai quyét bai toan d6. HS 1a chu thé sang tao ra hoat dong.
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- Muc tiéu day hoc khong phai 14 chi 1am cho HS nam dugc tri thac méi tim dugc
trong qua trinh tham gia vao giai quyét van d& ma con giip cho HS nim dugc phuong
phap di t&i tri thirc d6 va biét cach van dung phuong phap d6 vao cac qué trinh nhu vay.
Biét khai thac tir mot bai toan da biét dé giai quyét bai todn méi, biét van dung quy
trinh cho nhirng bai toan cung dang.

Nhu vay: Ban chdt cua day hoc PH & GOVD la qué trinh nhan thic doc do cua
HS trong d6 dudi sy chi dao, huéng dan caa GV, HS nim duoc tri thiuc va cach thic
hoat dong tri tué mai thdng qua qua trinh tu luc giai quyét cac tinh huéng c6 van dé.

1.2.3. Nhéng hinh thitc va cdp dé day hoc PH & GOVD

Dua theo mirc @6 doc lap cua HS trong qua trinh PH & GQVD nguoi ta phén chia
day hoc PH & GQVD thanh bdn hinh thirc nhu sau:

- Ther nhdt: GV néu van dé va trinh bay cach giai quyét con HS thi chd y vao 1am
mau cia GV. Pay 1a mic d6 ma tinh doc 1ap HS thap hon hét so voi cac mic do bén
dudi. Hinh thirc nay duoc sir dung nhiéu hon & céc 16p thudc cap THPT va dai hoc.

- Thi# hai: GV néu véan dé va dan dat HS giai quyét van dé. HS giai quyét van dé dya
vao sy huéng dan, goi y cia GV. Véi hinh thic thoat dau nay ta thiy phuong phap day
hoc PH & GQVP gan giéng nhu day hoc theo phuong phap van dap. Tuy nhién hai
cach day nay khong thé d¢ong nhat véi nhau. Piéu quan trong cua phuong phap day hoc
PH & GQVP la dua ra duoc tinh hudng goi van dé - day chinh 1a diém khac biét cua
phuong phap nay so v&i phuong phap day hoc van dap.

- Thiz ba: GV cung cap thong tin dé tao ra tinh huéng con HS phét hién ra van dé va
tu lyc huy dong kién thirc, d& xuat cac giai phap giai quyét van de.

- Thet fue: HS tu phéat hién van dé tir mot tinh hudng thue va doc 1ap lua chon céc giai
phap, dé xuat céc gia thuyét va xay dung ké hoach, thuc hién ké hoach giai quyét van
dé. Pay 1a hinh thirc day hoc ma tinh doc 1ap cia HS dugc phat huy cao do nhat.

1.2.4. Thyc hign day hoc PH & GOQVD

Qua viéc nghién cau nhimg dic diém cia phuwong phap day hoc PH & GQVD ta
thdy hat nhan ciia phuong phap day hoc nay I viéc diéu khién HS tyu thyc hién hoic
hoa nhap vao qua trinh nghién ctu van dé. Qua trinh nay duoc chia 1am bon buéc sau:

Budc 1: Phat hién va tham nhap van dé
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- Phét hién van dé tir mot tinh hudng goi van dé thuong 12 do thay gido tao ra.
- Giai thich va chinh xac héa tinh hudng.
- Phét biéu van dé va dat ra muc tiéu giai quyét van dé.
Buoc 2: Tim giai phap
- Tim céch giai quyét van dé. Viéc nay thuong duoc thuc hién theo trinh ty sau:

+ Phan tich vdn @é, tac 1a 1am rd méi lién hé gitta cai d4 cho va cai can tim.

+ Dé xuat va thyrc hién huéng gidi quyét van de, thuong st dung céc cach: quy la
vé quen, khai quéat hoa, dic biét hoa, twong ty hoa, suy xudi, suy nguoc tién, suy ngugc
Ui,... Viéc thuc hién hudng giai quyét van dé co thé duoc thuc hién nhiéu lan dén khi
tim dugc hudng di hop Ii.

+ Hinh thanh dugc mét giai phap.

+ Kiém tra tinh dung dan cua giai phap.

- C6 thé tim thém nhiéu giai phap khac dé so sanh xem giai phap nao 1a hop Ii nhét.
Budc 3: Trinh bay giai phap
Budc 4: Nghién ctu sau giai phap

- Tim hiéu nhiing kha nang tng dung két qua.

- Pé xuat van dé méi co lién quan.
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Céc budc trén co thé biéu dién thanh so d6 sau:

Bit dau

)

Phan tich van dé

l

Dé xuit va thyuc hién huéng
giai quyet

A

Hinh thanh giai phap

l

Giai phép
ding

Vi du 6: Bé mé rong quy tic cong cho hai tap hop bat ki GV ¢6 thé tao ra tinh hudng
6 van dé nhu sau:
1. Cho tap hop A = {0; 1; 2; 3; 4; 5}, B = {6: 7; 8; 9}. Tinh s6 phan tir cua tap A va
tap B.
2. Trong I6p 11A1 c6 18 HS gioi Toan, 16 HS gioi Van, 5 HS gioi Toan va Van.
Hoi 16p 11A1 c6 bao nhiéu HS?
Buéc 1: Phat hién hozc tham nhap van dé.
Khi 1am xong cau 1 HS lam dén cau 2 ho s& phat hién ra rang hai tap hop nay giao
nhau khéng phai bang rong nhu cau 1 ma HS d4 1am. Nghia 1a HS d4 phat hién ra duoc
van dé. Tir day HS sé& nay sinh tu tuong lam thé nao dé giai quyét van dé nay.

Buoc 2: Tim giai phap
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GV yéu cau HS hay biéu dién tap hop trén theo so d6 Ven.
HS: Goi T 1a s6 HS gisi Toan, V 1a s6 HS gisi Van.

(O O

GV yéu cau HS nhéc lai diéu kién dé dang thuc sau xay ra:
|A+B|=|A| +|B|.
HS: Pang thic trén xay ra khi AnB=4.
GV: Hay tinh sb phan t cua tap AUB ?
HS: |AUBI=|A| + |B|=6+4=10.
GV: Ta c6 thé &p dung quy tac cong dé tinh s6 HS cua Iép 11A1 khong?
HS: Khdng, vi nd vi pham diéu kién cua quy tac cong.
GV: Y&u cau HS nhin vao biéu d6 Ven biéu dién s HS cua Iop 11A1 va hoi HS
néu cong sé phan tir cua tap T + V thi s6 phan tr cua tap T AV 13p lai bao nhiéu 1an?
HS: Lap lai 1 lan.
GV: Tir d6, o thé tdng quat s6 phan tir cua tap hop T UV dugc tinh nhu thé nao?
HS: [TUV T [+|V =T AV].
Bugc 3: Trinh bay giai phap
Tong s6 HS cua lop 11AL1 1a: [TUV HT|+|V |=|T AV |
= 18+ 16 — 5 = 29 (HS).
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Budc 4: Nghién cuu sau giai phap
Nghién cau xem quy tic cong mé rong nay cd thé &p dung cho nhiéu tap hop trong
cung mot bai toan hay khong.

1.3. Vai tro, vi tri, ndi dung caa chi @@ TH — XS trong chwong trinh toan lép 11

1.3.1. Vai tro, vi tri

Chu @& TH — XS & chuong trinh todn phd thong duoc giéi thiéu thanh mot chuong
trong sach Pai s6 va giai tich 16p 11 nang cao. Noi dung cia nd gom cé 6 bai. Bén
canh d6 SGK ciing gidi thiéu cho HS cac bai doc thém nhu qui tic cong ma rong, cudn
sach Tiéng Viét vé Xac suat — théng ké xuat ban lan dau tién & nudc ta cua tac gia Ta
Quang Buru, cach str dung may tinh bo tui trong tinh todn TH — XS va mot phan tiéu st
cua nha toan hoc Pascal.

Chu dé TH — XS ¢ chuong trinh toan 11 chiém mat vi tri kha quan trong vi:

- Trong khoa hoc ciing nhu trong cudc séng, ching ta thuong phai xac dinh s phan
tr caa Mot tap hop hodc phai tinh toan xem kha ning xay ra caa mot bién co ngau
nhién 1a bao nhiéu. Cac kién thuc vé TH — XS trong chuong ndy s& budc dau gilp
ching ta giai duoc mot sb bai toan don gian thudc loai do.

- TH - XS ¢6 nhiéu tng dung trong thyc tién. TH — XS duoc dua vao chuong trinh
toan hoc phé thong tir khi cai cach gido duc. Dya vao cdng thac vé hoan vi, chinh hop,
t6 hop nhi thirc New — ton ngudi ta trinh bay tri thirc vé Xac suét theo quan diém théng
ké. Viéc hoc toan xac suat lién hé chit ché voi cac kién thiac ¢ phan t6 hop da hoc
trudc 6. Hoc yéu to hop thi ciing din dén hoc yéu xac suat.

- Ngoai ra n6 ciing thudng c6 mat trong cac dé thi Cao dang, Pai hoc.

1.3.2. Ngi dung
Chuong TH — XS & sach Dai s6 va giai tich 16p 11 ning cao co 6 bai, dugc chia thanh
hai phan: phan té hop va phan xac suat.

- Phan Té hop:

+ Bai 1: Hai quy tic d¢ém co ban.

+ Bai 2: Hoan vi, chinh hop va té hop.

+ Bai 3: Nhi thic Niu — ton.

- Phan xac suit:
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+ Bai 4: Bién ¢ va xac suat cua bién co.
+ Bai 5: C4c quy tac tinh xac suat.
+ Bai 6: Bién ngau nhién roi rac.

1.3.2.1. Hai quy tic dém co ban

Quy tdc cgng: Gia sit mot cong viéc co thé duoc thuc hién theo phuong an A
hodc phuong an B. C6 n cach thuc hién phuong an A va m céach thyc hién phuong an B.
Khi d6 cong viéc co thé dugc thuc hién boi n + m cach.

Tong quat: Gia s mot cong viéc ¢ thé duoc thuc hién theo mot trong k phuong
an A,A,...,A . Co n cac thyc hién phuong an A, n, cach thuyc hién phuong an
A, ,...va cO n, cach thuc hién phuong an A . Khi d6 cong viéc co thé duogc thyc hién
boi n +n, +...+n, cach.

Quy tdc nhan: Gia sa mot cdng viéc nao d6 bao gom hai cong doan A va B.
Cong doan A c6 thé lam theo n cach. Vi mdi cach thuc hién cong doan A thi cong
doan B c0 thé lam theo m cach. Khi dé, cong viéc ¢ thé thyc hién theo nm cach.

Tong quat: Gia sic mot cong viéc nao d6 bao gom k cong doan A, A,,..,A . Co n,
cach thuc hién phuong an A, c0 n, cich thuc hién phuong an A,,...va n_ céch thuc
hién phuong an A . Khi d6, cong viéc ¢6 thé duoc thuc hién nn,..n, céch.

1.3.2.2. Hoan vi, chinh hop va té hep

Hoén vi:

Dinh nghia: Cho tap A ¢d n (n>1) phan ta. Khi sap xép n phan tir ndy theo mét
thir ty, ta dwgc mot hodn vi cac phan ti caa tap hop A (goi tic 12 hoan vi cua tap A).

Dinh Iy: S6 cac hoan vi caa mot tap hop ¢6 n phan tir la: P, =n!=n(n-1)(n-2)...1

Chinh hep:

Dinh nghia: Cho tap A gdm n phan tir va sé nguyén k véi 1<k <n. Khi lay ra k
phan tir caa A va sap xép ching theo mot th tu, ta dwoc mot chinh hop chap k caa n
phan tir cua tap A (goi tat 1a mot chinh hop chap k cua A).

Dinh Iy: Sb cac chinh hop chap k caa mot tap hop c¢6 n phan tir (1<k<n) Ia:
A =n(n-1)(n-2)..(n-k +1).

cha y:
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- Hoan vi cua tap n phan tir 1a mot chinh hop chap n cua tap d6 nén A* =P, =n!.

n!
(n—k)!

Véi 0<k <n thi ta co thé viét cong thire caa chinh hop dudi dang A =

-Taquyudc0'=1va A’ =1.

T6 hep:

Dinh nghia: Cho tap A ¢ n phan tr va s nguyén k véi 1<k <n. M&i tap con
cia A c6 k phan tir duoc goi 1a mot td hop chap k cua n phan tir cua A (goi tac 1a mot
t6 hop chap k cua A), ky hiéu CX

Dinh ly: S cac t6 hop chap k cua mot tap hop c¢6 n phan t (1<k<n) Ia

o LA _n(n=1(n-2)..(n—k+1)

" k! k!
Chay:
- V6i 1<k <n, ta c6 thé viet cong thic tinh t6 hop dudi dang C§=ﬁ.
(h—K)!

- Ta quy wéc C° =1, ta coi ¢1a mot to hop chap 0 cua mot tap hop ¢6 n phan ti.
Hai tinh chit co ban ciia s6 C*:
Cho cac s6 nguyén duong n va sé nguyén k véi 1<k <n.Khi do :

Ck=C* va C* =Ck+CH,

1.3.2.3. Nhi thirc Newton
Cong thirc thirc nhi thirc Newton

(a+b)"=C’a"+Cla"'b+...+Cra"*b* +...+C"b"
-3 ctar iy
k=0

(quy u6c a’ =h° =1).

Tam giac Pascal

Ta c6 thé sap xép cac hé sé cua khai trién trén thanh dang tam giac, goi l1a tam
gidc Pascal twong ang véi s6 mii n caa (a+b)".

n=0 1

n=1 1 1
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n=2 1 2 1

n=3 1 3 3 1

n=4 1 4 6 4 1
n=5 1 5 10 10 5 1

Tam giac giac Pascal dugc lap theo quy luat sau:

- Pinh dugc ghi s 1.

- Néu biét hang thi n (n>1) thi hang thir n+1 tiép theo duoc thiét 1ap bang cach
cong hai sb lién tiép cua hang thir n roi viét két qua xudng hang dudi ¢ gitra hai s6 nay.
Sau d6 viét s6 1 & dau va cudi mdi hang.

Nhan xét: Céac sb hang tha n trong tam giac Pascal 1a ddy gom n+1 sé

C?,CH,C2...crtch.

1.3.2.4. Bién cd va xac suat cia bién c

Bién co

Phép thir ngiu nhién va khong gian mau: (goi tat phép thi) 1a mot thi nghiem
hay mot hanh dong ma:

- Két qua cta nd khong doan trude duoc.

- C6 thé xac dinh duoc tap hop tat ca cac két qua co thé xay ra cua cac phép thir.

Phép thur thuong dugc ky hiéu chir T.

Tap hop tat ca cac két qua co thé xay ra caa phép thtr dugc goi 12 khdng gian mau
cua phép thir va duoc ky hiéu bai chit Q (doc la 6 — mé — ga).

Bién co

- Bién ¢c6 A lién quan dén phép thir T 1a bién c6 ma xay ra hay khéng xay ra cia A
tly thudc vao két qua cua T.

- Mai két qua cua phép thir T 1am cho A xay ra, duoc goi 1a mot két qua thuan loi
cho A.

- Tap hop céc két qua thuan lgi cho A ky hiéu 1a Q, . Khi d6, nguoi ta noi bién cb
A dugc mo ta boi tap Q, .

X&c suat caa bién co

Dinh nghia cé dién cia xac sudt: Gia st phép thu T c6 khdng gian mau Q 1a
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mét tap hitu han va cac két qua cua T 1a dong kha niang. Néu A 1a mot bién cd lién
quan dén phép thir T va Q, la tap hop cac két qua thuan lgi cho A thi xac suat caa A
la mot sé, ky hiéu 1a P(A), duoc xac dinh bi cong thirc: P(A) :%.

Cha y: Tu dinh nghia trén ta suy ra:

0<P(A) <1.
P(Q2) =1,P(¢)=0.

Dinh nghia théng ké cia xac sudt:

- S6 1an xuat hién bién c6 A dugc goi 1a tan s caa A trong N lan thuc hién phép
tha T.
- Ti s6 gitta tan sb cua A véi s6 N dugc goi 12 tan suat caa A trong N 1an thyuc hién
phép thir T.
1.3.2.5. C4c quy tic tinh xac suat

Quy tic cdng xac suat

Bién cé hep: Cho hai bién c6 A va B. Bién c6 “A hoic B xay ra”, ky hiéu
laAUB . dugc goi la hop cua hai bién ¢ A va B.

Tong quat: Cho k bién cd A, A,,..., A . Bién cb “Co it nhat mot trong cac bién cb
AL A,... A xayra” ky hiula A UA U...UA duoc goi hop caa k bién cb do.

Bién cé xung khdc: Cho hai bién c6 A va B. Hai bién ¢ A va B duogc goi 1a xung
khac néu bién cb nay xay ra thi bién cb kia khdng xay ra. Hai bién c6 A va B 1 hai
bién c6 xung khac néu va chi néu Q, NnQ, =¢.

Quy tdc céng xac sudt: Néu hai bién cd A va B xung khac thi xac suat dé A hoac
B xay rala P(AuB)=P(A)+P(B).

Tong quat: Cho k bién cd A, A, ,..., A d6i mot xung khac. Khi do,

P(AUVA U..UA)=P(A)+P(A)+..+P(A)
Bién cé doi: Cho A 1a mot bién cb. Khi d6 bién cb “Khdng xay ra A”, ky hiéu la
A duoc goi 1a bién cb dbi cua A.
Pinh li: Cho bién cb A. Xéc suat cua bién c6 d6i A 1aP(A) =1 - P(A).

Quy tic nhan xac suat
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Bién cé giao: Cho hai bién cd A va B. Bién ¢ “Ca A va B clng xay ra”, ky hiéu
AB, duoc goi 12 giao cua hai bién c6 A va B.

Tong quat: Cho k bién cd A, A,,... A . Bién c “Tat ca bién co A, A,,..., A déu
xay ra” duoc goi la giao cua k bién cb do, ky hiéu AA,...A , dugc goi 1a giao cua k bién
cb do.

Bién cé déc lap: Hai bién cd A va B duoc goi 1a doc 1ap véi nhau néu viéc xay ra
hay khdng xay ra ciia bién ¢ nay khong lam anh huong téi xac suat xay ra bién cb kia.

Nhdn xét: Néu hai bién c6 A, B doc 1ap véi nhau thi Ava B; AvaB; AvaB
cling doc lap vai nhau.

Tong quéat: Cho k bién cd A, A,,..., A ; k bién ¢ nay duoc goi 1a doc lap véi nhau
néu viéc xay ra hay khong xay ra caa mdi nhém bién cb ty y trong cac bién cb da cho
khong 1am anh huong téi Xac suat xay ra cua cac bién cb con lai.

Quy tdc nhan xac sudt: Hai bién ¢ A va B doc lap véi nhau thi P(AB) =
P(A)P(B).

Tong quat: Néu co k bién cd A, A, ..., A, doc 1ap véi nhau thi

P(AA,..A)=P(A)P(A)..P(A)
1.3.2.6. Bién ngau nhién roi rac
Khai niém bién ngau nhién roi rac
Pai luong X dugc goi 1a mot bién ngau nhién roi rac néu nd nhan gia tri bang sb
thudc mot tap hiru han nao d6 va gia tri ay 1a ngau nhién, khéng du doan truéc dugc.
Phan bé xac sudt cia bién ngdu nhién réi rac

Gia str X 1a mot bién ngau nhién rai rac nhan cac gia tri {x,x,,...,x }.

X X, X, X

P P, P, P,

Ki vong: Cho X Ia bién ngau nhién roi rac véi tap gia tri 1a {x, X,,....x.}. Ki vong

cua X ky hiéu 1a E(X), 1a mét s6 duoc tinh theo cong thirc

E(X) =X P, + X P, Tt X, Py = 2 %Py, 0d0, p=P(X =X%),(i=12,..,n).

i=1
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Y nghia: E(X) 12 mét sb cho ta biét khai niém vé do 16n trung binh caa X. Vi thé
ki vong E(X) con duoc goi la gia tri trung binh cuaa X.
Phuong sai va d6 léch chuan
Phuwong sai: Cho X 12 bién ngiu nhién roi rac véi tap gia tri {x.,x,,...,x.}. Phuong

sai cua X, ky hiéu V(X), 1a mét sé tinh theo cong thuc:
V(X)) = 0 = 1) Py + (% = 1) Py oot (X, = )2 Py = D (% — 1) P
i=1

6 do, p,=P(X =x),(i=12,..,n) va u=E(X).

Y nghia: Phuong sai 1a mot s6 khong &m. Cho ta mot y niém vé mac d6 phan tan
cac gia tri caa X xung quanh gia tri trung binh. Phuong sai cang 16n thi d6 phan tan
ngay cang lon.

D¢ léch chudn: Can bac hai ciia phuong sai, ky hiéu 1a o(X), duoc goi 1a d6 léch
chuan caa X, nghia 1a o(X) =V (X) .

1.4. Thyc trang day hec TH — XS é trwong THPT

1.4.1. Péi twong khdao sat

Pé tim hiéu thuc trang day hoc TH — XS ciing nhu viéc t6 chirc day hoc theo phuong
phap nham phét trién niang luc PH & GQVD cho HS ¢ truong THPT hién nay toi d&
tién hanh khao sat cac GV va HS cac 16p 11CB1, 11A2, 11A5 cua truong THPT Lap
Vo 2. Hinh thirc khao sat chi yéu 1a 1ap phiéu khao sat danh cho GV va HS, ngoai ra
t6i ciing co truc tiép trao doi, phong van véi GV.

1.4.2. Muc dich khdio sat

Tim hiéu vé phuong phép va cach thic t6 chic hoat dong nham phat trién nang luc
PH & GQVP trong day hoc chit ¢&& TH — XS cho HS thudc ban Khoa hoc tu nhién.

1.4.3. Két qua khdo sat

1.4.3.1. Két qua khao sat danh cho GV
Cau 1: Khi day hoc chit @& TH - XS Thay (C6) c¢6 quan tdm dén viéc to chic cac hoat
do6ng nham phat trién nang luc PH & GQVD cho HS khong?
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Tong so6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. Thuong xuyén quan 8 100
tam

8 b. It quan tam 0 0
c. Chua quan tam 0 0
d. Khéng quan tam 0 0

Cau 2: Thay (Cd) nhan thay tam quan trong cua viéc to chic day hoc nham phat trién
nang lyc PH & GQVD cho HS 1a nhu thé nao ?

Tong sb Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
phiéu
a. Rat quan trong 2 25
8 b. Quan trong 6 75
c. Khong quan trong 0 0

Cau 3: Céch thirc ma Thay (C6) t6 chiic hoat dong nham phat trién niang luc PH &
GQVD cho HS la gi?

Tong so6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. To chac theo 2 25
nhom
b. T6 chuc theo cé& 1 12.5

8 nhan
c. Ca hai céch thac 5 62.5
trén

Cau 4: Thay (C6) danh gia nhu thé ndo vé mic d6 tham gia vao viéc hoc tap theo
phuong phap day hoc nham phét trién nang lyc PH & GQVD ma Thay (Co) da st dung
trong khi day hoc ?

Tong so6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. Tat ca HS déu tham 0 0
gia
b. Pa s6 HS tham gia 6 75
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c. Rat it HS tham gia

1

12.5

d. HS khéng tham gia

1

12.5

Cau 5: Thay (C6) thuong to chic cho HS phét hién van dé dudi hinh thic nao?

Tong so phiéu Noi dung S6 GV chon Ti & (%)
a. Hoc li thuyét 0 0
8 b. Lam bai tap 0 0
c. Ca hai hinh thuc trén 8 100

Cau 6: Thay (C6) danh gia nhu thé nao vé hiéu qua khi t6 chac cac hoat dong nham

phét trién ning lyc PH & GQVPD cho HS?

Tong so6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. Rat hiéu qua 1 12.5
8 b. Hiéu qua 3 37.5
c. Tuong d6i hiéu qua 4 50
d. Khéng hi¢u qua 0 0

Cau 7: TH - XS la noi dung moi it xuat hién trong cac ki thi quan trong nén GV

thuong day ludt qua, it dau tu ndi dung nay.

Tong so6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 0 0
8 b. Bongy 0 0
d. Khong dong y 8 100

Cau 8: Day hoc theo phuong phap nham gidp HS phét trién ning lyc PH & GQVD doi

vé6i noi dung TH — XS s& mat nhiéu thoi gian.

Tong so6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 3 37.5
8 b. Bongy 5 62.5
d. Khong dong y 0 0

Cau 9: C4 y kién cho rang khi day hoc chu d¢é TH — XS GV nén day giap an dién ti,

st dung hinh anh truc quan thi s& gitp HS dé& hiéu va hiing tha trong hoc tap.




29

Tong so6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 1 12.5
8 b. Bongy 2 25
d. Khong dong y 5 62.5

Cau 10: Dé gilp HS phan biét quy tic cong va quy tic nhan Thay (C6) nén to chic

cho HS hoc tap theo cach thuc day hoc nao 12 tdi vu nhat?

Tong s6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)

a. Day hoc PH & 8 100
GQVb
b. Day hoc theo kiéu 0 0

8 hop tac
c. Day hoc theo 0 0
chuong trinh hda
d. Chua c6 phuong 0 0
phap day hoc

Cau 11: Giup HS phat hién ra cong thicc ciia Nhi thiec Newton Thay (C6) thuong to

chtc cho HS hoat dong phét hién véan dé.

Tong s6 phiéu Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 7 87.5
8 b. Bongy 1 12.5
d. Khong dong y 0 0

Cau 12: Khi day bai “Hoan vi-Té hop-Chinh hop” d giup HS phan biét va hiéu

ching thi Thay (C6) chon phuong phéap day hoc nao 14 tét nhat?

Tong sb Noi dung S6 GV chon Ti 16 (%)
phiéu
a. Phuong phap goi mé van dap 3 37.5
b. Phuong phdp hoc tap theo 5 62.5
8 nhom
c. Phuong phép tu hoc 0 0
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1.4.3.2. Két qua khio sat danh cho HS
Cau 1: Em c6 thich hoc toan TH — XS khéng?

Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Thich 31 28.44
109 b. Khéng thich 42 38.53
c. Chua thich 36 33.03
Cau 2: Céc cong thirc to hop rat kho hoc va kho nhé.
Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 22 20.18
109 b. Bong y 48 44.04
c. Chwa dong y 29 26.61
d. Khong dong y 10 9.17

Cau 3: Trong qua trinh day hoc noi dung TH — XS su tiép xtc giita GV va HS 1a rat

thuong xuyén.

Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 15 13.76
109 b. Bong y 67 61.47
c. Chwa dong y 25 22.94
d. Khong dong y 2 1.83
Cau 4: Poi v6i ndi dung TH — XS em thich hoc theo cach thirc nd0?
Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Hoc theo nhém 44 40.37
109 b. Ca nhan 15 13.76
c. Tuy tirng noi dung 50 45.87

Cau 5: Em thich tha voi phuong phap hoc tap theo phuong phap day hoc nham phét

trién nang luc PH & GQVD ma GV dua ra khong?

Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Thich 67 61.47
109 b. Khéng thich 15 13.76
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c. Chua thich 27 24.77
Cau 6: Em thay viéc hoc toan TH — XS ¢6 quan trong khong?
Tong sb Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
phiéu
a. Rét quan trong 19 17.43
109 b. Quan trong 84 77.06
c. Khong quan trong 6 55

Cau 7: CO y kién cho rang dé hoc t6t toan xac suat can hoc tot toan to hop.

Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 15 13.76
109 b. Pong y 73 66.97
c. Chwa dong y 17 15.6
d. Khong dong y 4 3.67

Cau 8: Pé gitip cac em phat hién ra quy tic cong GV thuong ap dung phuong phap

day hoc PH & GQVD.
Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 11 10.09
109 b. Pong y 78 71.56
c. Chwa dong y 9 8.26
d. Khong dong y 11 10.09
Cau 9: Toan TH — XS ¢6 nhiéu tmg dung trong thuc tién.
Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 15 13.76
109 b. Bong y 77 70.64
c. Chwa dong y 11 10.9
d. Khong dong y 6 5.5
Cau 10: Sir dung may tinh bo thi dé tinh toan TH — XS s& nhanh hon.
Tong so6 phiéu Noi dung S6 HS chon Ti 16 (%)
a. Rat dong y 38 34.86
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109 b. Pong y 51 46.79
c. Chua dong y 14 12.84
d. Khong dong y 6 5.5

1.4.4. Két lugn

- Vé phia GV: GV danh gia cao tim quan trong cua viéc t6 chic day hoc chu dé
TH — XS theo dinh huéng nham phat trién nang lyc PH & GQVD cho HS. GV xem HS
2 trung tAm cua qua trinh day hoc. Cac hinh thirc ma GV thuong t6 chirc cho HS phat
hién van dé d6 1a hoc Ii thuyét va 1am bai tdp. GV ludn thay doi phuong phap day hoc
theo hudng tich cuc dé pht hop véi hoat dong hoc tap cua HS giup HS tiép thu kién
thrc mot cach dé dang va triét dé. Tuy nhién hiéu qua cua viéc day hoc theo dinh
huéng nay 1a chua cao do mot s6 nguyén nhan nhu: ti 18 HS tham gia con chua cao,
viéc t6 chuc hoc tap theo phuong phap nay mét nhiéu thoi gian hon do d6 ma mét sé
GV ciing cOn ngan ngai khi to chirc day hoc theo phuong phap nay.

- Vé phia HS: tuy 13 GV ¢6 luu tim dén viéc t6 chuc day hoc theo phuong phap
nham phat trién nang luc PH & GQVP cho HS viéc t6 chic ndy con dién ra chua nhiéu.
Péi vai nhitng HS thudc dién khé gioi thi cac em cd hing tha khi hoc tap theo phuong
phap nay tuy nhién van con mot phan HS con c6 thai do hoc tap khong dung dan, cac
em khong chiu suy nghi thi lai khéng thich hoc theo phuong phap nay. Do d6 ma su
tham gia cua HS ciing chua dat dén mirc do tuyét ddi. HS con gap mot sb kho khan khi
hoc chuong TH — XS do kién thirc cua nd kha triru tugng va khé hiéu. HS con gap kho
khan trong viéc tim ra loi giai cho bai toan vi cac bai tap ¢ noi dung nay thuong khéng
c6 thuat giai chung.

Qua két qua khao sat, trao d6i cung voi GV va HS ¢ truong THPT Lap Vo 2 téi rit
ra duoc nhan xét raing GV nhan thay tdm quan trong cua viéc to chuc cac hoat dong
nham gilp HS phét trién nang lyc PH & GQVD, viéc té chic cac hoat dong nay ciing
mang lai nhitng hiéu qua dang ké. Mot bo phan HS ciing yéu thich phuong phap hoc
tap nay. Day va hoc theo phuong phap nay gitp HS phat trién duoc tu duy. GV ludn
tao diéu kién dé HS hoc tap tét. Tuy nhién hinh thic to chuc hoat dong gidp HS PH &

GQVP con chua phu hop, sy tham gia ciia cdc em chua nhiéu, mot s6 cach to chirc con
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mang tinh hinh thac. Viéc khao sat chinh 13 co s& dé toi dé ra mot sé bién phép tich
cuc nham khac phuc nhitng han ché nay!
KET LUAN CHUONG I

- Trong chuong nay t6i da nghién ciu vé niang luc néi chung, ning luc toan hoc nodi
riéng va niang luc PH & GQVP. Pong thoi trong chuong I ciing nghién cau vé co so Ii
luan cta phuong phap day hoc PH & GQVD.

- Ngoai ra trong chuwong I toi con hé thong lai ndi dung chuong TH — XS & sach Pai
sb va giai tich 1op 11 nang cao va thyc trang day hoc chuong nay & truong THPT.

- Qua viéc tim hiéu Ii luan va thyc tién cac van dé trén s& 1a co sd dé xay dung cac

bién phap su pham & chuong II.
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CHUONG II. CAC BIEN PHAP NHAM PHAT TRIEN NANG LUC PH &
GQVD CHO HS THONG QUA DAY HQC CHU PE TO HQP — XAC SUAT PAI
SO - GIAI TICH 11 NANG CAO
2.1. Nguyén tac xay dwng cac bién phap
2.1.1. Nguyén tic 1: Pam bdo tinh khoa hoc, tinh tw twéng va tinh thuec tién

Tinh khoa hoc vira yéu cau sy chinh xac vé mat Toan hoc vira yéu cau su
chinh xac vé mat Triét hoc.

Prc tinh chinh xac — mot duc tinh can thiét ciia con ngudi lao dong ciing dugc
boi dudng, nang dan 18n néu thong qua qué trinh day hoc ching ta c6 trang bi cho
HS nhiing tri thirc todn hoc chinh xac.

Hinh thanh & HS nhiing phuong phap suy nghi va lam viéc cua khoa hoc Toan
hoc ciing 1a nhitng phwong phap ding dan vé mat Triét hoc.

Sy chinh xé&c vé mat Triét hoc ciing doi hoi 1am ré méi lién hé giira Toan hoc
véi thuc tién, didu nay ciing thé hién su théng nhat caa tinh khoa hoc, tinh tu tudng
va tinh thuc tién.

Tuy nhién su thdng nhat gita khoa hoc Toan hoc va khoa hoc Triét hoc la
théng qua viéc day hoc todn ma hinh thanh cho HS nhirng quan niém, nhirng
phuong thtic tu duy va hoat dong dang dan phi hop voi phép bién ching duy vat,
ching han coi thyc tién 1a ngudn gdc cua nhan thuc, 12 tiéu chuan caa chan Ii, xem
Xét su vat trong trang thai van dong va trong su tac dong qua lai 1an nhau, thiy ro
méi lién hé giira cai riéng va cai chung, giita cu thé va triru tuong, ...

2.1.2. Nguyén tdc 2: Pam bdo sw thong nhat giia cu thé va triru tweng

Ban than cac tri thirc khoa hoc ndi chung va tri thac todn hoc noi riéng la mot
su thong nhat gira cai cu thé va cdi triru twong, nghia 13 c6 con dudng di tir cai cu
thé dén cai triru tugng va nguoc lai.

Viéc chiém linh mét ndi dung triru tuong can kém theo sy minh hoa né bai
nhitng céi cu thé.

Mt khac, khi 1am viéc vai nhiing céi cu thé can can huéng vé nhiing céi triru
tugng c6 nhu vay méi gat bo dugc nhitng dau hiéu khong ban chat dé nam cai ban

chéat, mai gat bo duoc nhiing cai ca biét dé naim dugc quy luat.
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2.1.3. Nguyén tdc 3: Pam bdo sw théng nhdt gidta tinh dong loat va tinh phan hoa

Tinh ddng loat va tinh phan hda trong day hoc ciing 1a hai mat tuéng ching
mau thuin nhung thyc ra thong nhat vai nhau.

Mot mat, phan hoa tao diéu kién thuan lgi cho day hoc ddng loat. That vay,
day hoc phan hoa tinh toi trinh @6 phét trién khac nhau, téi dic diém tam Ii khéc
nhau cia HS, 1am cho moi HS c6 thé phat trién phd hop véi kha nang va hoan canh
ctia minh. Diéu d6 1lam cho moi HS déu dat dugc nhitng yéu cau co ban l1am tién dé
cho nhitng pha day hoc dong loat.

Mt khéc trong day hoc dong loat bao gio ciing ¢6 nhitng yéu té phan hoa noi
tai. Trong thuc té khdng thé cé su day hoc dong loat khéng phan hoa.

Mét khia canh quan trong cua viéc dam bao su théng nhat giira dong loat va
phan hoa 1a dam bao chét luong pho cap, dong thoi phét hién va bdi dudng niang
khiéu vé toan cho HS [3; 60].

2.1.4. Nguyén tdc 4: Pam bao sw théng nhadt giga tinh vira sirc va yéu cdu phat
trién trong day hoc

Viéc day hoc mot mat yéu cau dam bao vira sicc dé HS c6 thé chiém linh duogc
tri thic, ren luyén duoc Ki nang, ki xao nhung mat khac lai doi hoi khdng ngung
nang cao yéu cau dé thuc day sy phat trién caa HS. “Suac” HS, tic 1 trinh d9, ning
lyc caa ho, khdng phai 12 bat bién ma thay ddi trong quéa trinh hoc tap, theo chiéu
huéng ting 1én. Vi vy, su vira sac & nhirng thoi diém khac nhau c6 nghia 1a su
khéng ngirng nang cao theo yéu cau. Nhu thé, khéng ngirng nang cao theo yéu cau
chinh 1a dam bao sy vira sic trong diéu kién trinh d9, ning luc caa HS ngay mot
nang cao trong qua trinh hoc tap [3; 61].

2.1.5. Nguyén tdc 5: Pam bdo sw théng nhdt giga vai tro chi dao cia thay va
tinh te giac, tich cuc, cha dong cia tro

Trong day hoc thay trd déu thuc hién hoat dong va giao luu, nhung vai tro
khéng gidng nhau. Ngudi hoc phai ty giac, tich cuc va chu dong. Nhung hoc tap 1a
qua trinh tai chiém linh mot sé tri thirc trong kho tang van hoa cua nhan loai. Do d6
qua trinh day hoc doi hoi vai trd cha dao ciia nguoi thay. Vai tro nay khdng bién tro

thanh nhan vat thu dong, khéng han ché tinh tu gic, tich cuc, chu dong caa nguoi
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hoc. Vai trd chu dao ciia GV thé hién & viéc thiét ké, ty thac, diéu khién va thé ché
hoa [3; 61].
2.2. C4c bién phap nham phat trién ning luc PH & GQVP cho hoc sinh thong
qua day hoc cha dé TH - XS
Trén co s6 ly luan va thuc tién néu trén t6i xin dwa ra mot s6 bién phap nhu sau:
2.2.1. Bién phép 1: Lam cho HS nam viing céc kién thike co ban vé TH - XS
2.2.1.1. Co so xay dung bién phép

Muén giai dugc cac bai tap vé TH — XS thi diéu quan trong dau tién d6i véi HS 1a
can phai nam duogc céc khai niém, quy tic, cong thire, dinh 1y. Do d6 dé gop phan gidp
cho HS phét trién ning luc PH & GQVD nguoi GV can gilp cho HS nam viing cac
kién thirc co ban vé TH — XS. Bién phap nay duoc xay dung dua trén co so Viéc nim
virng cac kién thirc vé TH — XS 12 yéu cau can phai c6 dé giup HS giai cac bai toan.

2.2.1.2. Ngi dung va thuc hi¢n bi¢n phap

- Trong khi day hoc tung tiét, tirng bai GV can phai c6 phan cung cé kién thic
trong tiét hoc, bai hoc d6 d& HS nam chic dugc nodi dung kién thirc ma ho vira duogc
hoc. Bic biét GV can hé thdng lai nhitng kién thac ma HS can phai nim duoc trong
timg chuong thong qua tiét on tap chuong. Viéc 1am ndy la hét sic can thiét dac biét la
véi viéc day hoc theo phuong phap PH & GQVD. Vi khi nam duoc céc kién thic co
ban thi HS méi c6 thé phat hién ra duoc van dé can giai quyét va giai quyét ching mot
cach chinh xac va nhanh nhat.

- Cha yéu & day 1a 1am cho HS nam dugc mét cach vitng chic cac dinh nghia, dinh
ly, tinh chat, cong thac. GV can 1am cho HS khéng con lang ting khong biét khi nao
ding t6 hop, khi nao ding chinh hop, 1dam cho HS khéng con nham Ian gitra quy tic
cong va quy tac nhan, hiéu sai vé khdng gian mau... Bac biét 1a phai 1am thé nao dé khi
HS doc dé bai toan thi c6 thé nghi ra cach giai vi da s6 HS khi doc dé toan vé TH — XS
thi khéng nghi ra cach giai nhung khi xem 10i giai thi thdy d& hiéu.

Vi du 7: Dé gilp HS phan biét khi nao ding quy tic cong, khi nao ding quy tic nhan,
GV c6 thé cho HS Iam vi du sau:
Trong mét 16p hoc ¢6 21 nam va 23 nit. C6 bao nhiéu cach dé GV cha nhiém chon ra:

a) mot em gidp cd 1am mét viéc gi do (ai ciing ¢ thé 1am duoc)
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b) mot em nam va mot em nir gidp cd lam mot viéc gi do

Huéng dan HS:

a) GV: Ta thay trong 16p hoc nay c6 21 nam va 23 nit . Bé xac dinh xem trong vi du
nay ta diing quy tac cong hay quy tac nhan thi bay gio dya vao kién thirc d4 hoc cac em
hay cho biét viéc chon ra mot em HS gitp ¢6 1am mot viéc gi dé (ai ciing c¢6 thé 1am
dugc) la céng viéc dugc thuc hién theo cac phuong an hay theo cac cong doan?

Yéu cau HS chi ra: day 1a cong viéc duogc thuc hién theo phuong an.

GV: Vay cbng viéc trén dugc thyc hién theo bao nhi€u phuong an?

Yéu cau HS chi ra: day 1a cong viéc duoc thuc hién theo 2 phuong 4n.

GV: Hay chi ra tirng phuong an?

Yéu cau HS chi ra:

+ Phuong an tha nhat 12 chon ra mot HS nam trong s6 21 HS nam cua 16p.
+ Phuong an tha hai 1a chon ra mot HS ni trong s 23 HS nix cua 1op.
GV: Mot cdng viéc dugc thyuc hién theo cac phuong an thi ta ding quy tac gi?
Y&u cau HS chi ra: Ta s& dung quy tic cong. Theo quy tic cong ta c6 21 + 23 = 44
cach chon.

b) GV: Dya vao kién thic d& hoc em hay cho biét viéc chon ra mot em nam va mot
em nit gidp co lam mot viéc gi do 1a cong viéc dugc thuc hién theo cac phuong an hay
theo cac cong doan?

Yéu cau HS chi ra: day 1a cong viéc duoc thuc hién theo cong doan.

GV: Vay cbng viéc trén dugc thyc hién theo bao nhiéu cong doan?

Yéu cau HS chi ra: day 1a cong viéc duogc thuc hién theo 2 cong doan.

GV: Hay chi ra tirng cong doan?

Yéu cau HS chi ra:

+ Cong doan thu nhat: chon mdt HS nam tr 21 HS nam cua 16p.

+ Cong doan thir hai: sau khi da chon dugc mot HS nam thi tiép theo ta phai chon
mot HS nir tr 23 HS nir cua lop.

GV: Mot cdng viéc duoc thuc hién theo cic cong doan thi ta ding quy tac gi?

Y&u cau HS chi ra: Mot cdng viéc duoc thuc hién theo céc cong doan thi ta ding

quy tic nhan. Theo quy tic nhan ta c6 21.23 = 438 cach.
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- Bén canh cac yéu t6 khach quan néu trén thi ban than HS chinh 1a yéu té chu quan
giir vai tro quyét dinh dén sy thanh cong trong viéc nam viing kién thac cua mdi HS.
HS phai c6 tinh than hoc tap tich cuc, tu gi4c, tu tim hiéu kién thic dudi sy huéng dan
cua GV.
* C4c kién thite co ban trong chwong ma HS can nam:
Hai quy tic dém co ban:

Quy tdc cgng: Gia sit mot cong viéc co thé duoc thuc hién theo phuong an A
hoac phuong an B. C6 n cach thyc hién phuong an A va m cach thuc hién phuong an B.
Khi d6 cong viéc c6 thé duoc thuc hién bai n + m céch.

Quy tdc nhan: Gia sa mot cdng viéc nao d6 bao gdom hai cong doan A va B.
Cong doan A c6 thé l1am theo n cach. Vi mdi cach thuc hién cong doan A thi cong
doan B c6 thé 1am theo m cach. Khi d6, cong viéc ¢ thé thuc hién theo nm céch.

Hoan vi, chinh hep va to hep:
Dinh Iy: S6 cac hoan vi caa mot tap hop ¢6 n phan tir la: P, =n!=n(n-1)(n-2)...1
Dinh Iy: Sb cac chinh hop chap k caa mot tap hop c¢6 n phan tir (1<k<n) Ia:

n!

Al =n(n-1)(n-2)..(n—k+1) = (n—K)!

Dinh ly: S cac t6 hop chap k caa mot tap hop c6 n phan tir (1<k <n) la

ck A n(n-H(n-2)..(n—k+1)  n!
"okl k! “ K=K

Tinh chdt: Cho céc s6 nguyén duong n va s6 nguyén k véi 1<k <n. Khi do :
Cl=C"* va Ck, =Ck+C

Nhj thirc Newton:

(a+b)"=C’a"+Cla" b +...+Cra"*b* +...+C"b"
-3 ctar iy
k=0

Bién cé va xac suit caa bién cé:
Dinh nghia ¢é dién cia xac sudt: Gia st phép thu T c6 khdng gian mau Q 1

mét tap hitu han va cac két qua cua T 1a d6ng kha niang. Néu A la mot bién cd lién
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quan dén phép thir T va Q, la tap hop cac két qua thuan lgi cho A thi xac suat caa A

la mot s6, ky hiéu 1a P(A), duoc x4c dinh bai cong thic: P(A) _ [ I?;Il

Chuy: 0<P(A)<1
P(Q)=1P(¢)=0
CA4c quy tic tinh xac suat:
Quy tdc céng xac sudt: Néu hai bién cd A va B xung khac thi xac suat dé A hoac
B xay rala P(AuUB)=P(A)+P(B).

Pinh li: Cho bién cb A. Xéc suat cua bién c6 d6i A 1aP(A) =1 - P(A).

Quy tdc nhan xac sudt: Hai bién ¢ A va B doc lap véi nhau thi P(AB) =
P(A)P(B).

Vi du 8: Tim hé s6 cua x® trong khai trién (x+£)“?
X
Giai:
Hang tir tha k + 1 trong khai trién trén cé dang Clklxllk(i)k = Clxira,

Theo dé bai ta c6 11-2k =3 <> k=4. Vay hé sb cua x® trong khai trién trén 1a
C4 =330
& P¢é giai dugc bai toan trén HS can phai nim duoc :
- Cong thuc cua hang tu tha k + 1
- Céch giai phuong trinh bac nhat mot an
- Cong thirc cua td hop.
Vi du 9: Biét hé sb ciia x™2 trong khai trién (x—%)n bang 31. Tim n?
Giai:

Hang tu tha k + 1 trong khai trién trén cé dang anx”k(%)k. Theo dé bai tacod k =2,

suy ra ciia x"? trong khai trién (x—%)n bang 31 twong duong %Cf =31

n!

& C2=496 " -496 o
21(n—2)! (n—2)!

=992 < n(n-1)=992 <= n*-n-992=0
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n=232(n)
{n =-31(1)
Vay n =32

& P¢é giai dugc bai toan trén HS can phai nim duoc :
- Cong thuc caa hang tir tho k + 1
- Cong thirc cua td hop
- Céng thurc cua hoan vi
- Céch giai phuong trinh bac hai mot an
Vi du 10: Mt t6 sinh vién c6 20 em, trong d6 c6 8 em chi biét tiéng Anh, 7 em chi
biét tiéng Han va 5 em chi biét tiéng Nhat. Can lap ra mot nhém gém cé 3 em biét
tiéng Anh, 4 em biét tiéng Han va 2 em biét tiéng Nhat. Hoi c6 bao nhiéu cach lap ra
mot nhom di thuc té tir t6 sinh vién trén ?
Gial :
Sb cach chon 3 em biét tiéng Anh la C2 =56 cach
S6 cach chon 4 em biét tiéng Han 1a C# =35 cach
S6 cach chon 2 em biét tiéng Nhat 1a C2 =10 cach
Theo quy tic nhan ta c6 sé cach 1ap mot nhom di thuc té 13 56.35.10 = 19600 cach.
& P¢ giai dugc bai toan trén HS can phai nim duoc :
- Cong thirc cua td hop
- Quy tic nhan
2.2.2. Bign phdp 2: Tang cwong huy dpng cac kién thirc khdc nhau cho HS dé HS
biét gidi bai tdp toan bang nhiéu cach khac nhau
2.2.2.1. Co so xay dung bién phap
Moén Toan duoc xem 1a mdn hoc ¢6 nhiéu co hoi gitp HS phat trién tri tué nhat.
Tuy nhién, viéc phat trién tri tué nhiéu hay it con phu thudc vao céch giai mot bai toan
nhu thé ndo. GV can linh hoat t6 chac cho HS giai cac bai toan theo nhiéu cach khéc
nhau vi mdi cach giai déu ¢ nhitng wu diém va khuyét diém riéng. Tir d6 giup HS rat
ra duoc nhitng kinh nghiém dé giai mot bai toan nhanh hon va chinh xac hon.
2.2.2.2. Ngi dung va thuc hi¢n bi¢n phap
a) Khai niém huy dong kién thizc: Trong qué trinh giai tirng bai toan cu thé tat nhién
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la chiing ta khdng can phai sir dung hét tat ca cac kién thirc ma chung ta da thu thap,
tich lity duoc tir trugc. Can phai biét xem xét nhitng mdi lién hé gitta cac yéu to dé
chdng ta chon loc mét sé kién thac can thiét phuc vu cho viéc giai tirng bai toan cu thé
d6. Ngudi giai toan d tich liy dwoc nhitng tri thuc dy trong tri nhé gio day rat ra va
van dung mat cach thich hop dé giai bai toan. G. Pélya goi viéc nhé lai ¢ chon loc cac
tri thirc nhu vay la sy huy dong.

b) Vai tro ciia huy déng kién thirc: Nang luc huy dong kién thuc khong phai 12 bat
bién, tly ting bai toAn ma HS phai biét rang ho can huy dong nhitng kién thirc ndo cho
phl hop. Mot bai toan khi dat vao thoi diém nay cé thé khong giai dugc hoic giai dugc
nhung né rat dai dong, may méc nhung & thoi diém khac néu HS biét huy dong kién
thire thich hop thi viéc giai bai toan s& d& dang va ngin gon hon, doc déo hon.

Vi du 11: Bang phuong phap huy dong kién thirc GV yéu cau HS giai bai toan sau:

Giai bat phuong trinh sau v&i an n thudc tap so ty nhién:

; S
Crr1+12 + C2+2>§A%

Huéng dan HS:
Ta thay rang bat phuong trinh trén lién quan dén chinh hop va té hop do d6 GV yéu
cau HS nhic lai nhitng tinh chat, cong thirc vé chinh hop va té hop.

Yé&u cau HS chi ra;

«_nl

C, _—k!(n—k)! ,  (@<k<n) (1)
L

A‘_(n—k)! : (A<k<n) (2)
ck=Ccr (0<k<n) (3)
Ck,=Ck+Ckt | (l<k<n) (4)
A =kICK | @<k<n) (5)

GV: Dé giai bat phuong trinh nay ta nén chon loc nhing kién thic thich hop va dé
dé dang cho viéc giai thi ta nén st dung cong thirc (4) dé giai budc dau, khi d6 bat

phuong trinh da cho tuong dwong véi diéu gi?
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A A 2 . n S 2
YéucauHSchira: C' ., > EAn
GV: Tiép theo ching ta s& sir dung céc cdng thic nao?

Y&u cau HS chi ra: Ching ta sir dung cac cong thirc (1) va (2) ta duoc:

(n+3)! >§ n!
n3t  2(n-2)!

GV: Sau d6 dung cac phép bién d6i twong duwong dé ta giai bat phuong trinh tim n.
Yéu cau HS chi ra: Dung phép bién doi tuong duong ta dugc:

(n+3)! >§ n!
n3t  2(n-2)!

S %(n +1)(n+2)(n+3) >g(n -Dn

@%(n3+5n2+6n+n2+5n+6)>§n2—gn
c>£n3—§n2+En+l>0
6 2 3

<n®-9n° +26n+6>0

< n(n®-9n+26)+6>0 ludon dang véi moin > 2

Nhu vay néu chon loc cong thicc phu hop thi viéc giai quyét bai toan kha don gian
dé dang, nhanh chong. Néu HS khong huy dong dung kién thic can thiét thi viec giai
bai toan trén Ia rat kho khan, tham chi 1a khdng tim duoc 10i giai.

¢) Y nghia ciia huy déng kién thic: Viée huy dong kién thicc ¢6 y nghia 1a nham
chuan bi da dang céc thdng tin, kién thuac d4 biét, gan giii vai thong tin, kién thicc mai,
tao diéu kién thuan loi cho viéc chuyén thong tin méi vao ving tri nhé va trong ving
tri nhd s& ¢ nhiing kién thic can thiét du dé giai quyét van & mai nay nham gilp
ngudi hoc thu thap duogc kién thirc méi sau khi dd giai quyét duoc van dé. Ngoai ra
thdng qua viéc huy dong kién thirc HS ciing c6 co hoi dé ra soét lai von kién thac cua
minh xem nhitng gi minh d& nam chic va nhitng gi minh con thiéu can phai tim hiéu
thém, nhiing kién thirc ndo 1a quan trong va khé can dugc hoc trén 16p dudi sy hudéng
dan cua GV, nhitng kién thuc nao cé thé tu hoc & nha théng qua SGK hoac céc tai liéu
tham khao khac.
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d) Naing lwe huy déng kién thirc gom mét sé ddc diém sau:

- N6 1a qué trinh nhd lai kién thirc mot cach c6 chon loc dé thich tng véi van dé
méi dat ra. Nang luc huy dong kién thicc khong phai 1a bat bién.

- N6 14 t6 hop cac nang luc dugc biéu hién duéi nhiéu dang khac nhau nhu: ning
lyc khai quat hoa, nang luc dic biét hoa, ning luc quy la vé quen, nang luc chuyén doi
ngdn ngir, nang luc giai bai toan bang nhiéu cach khac nhau,...

e) Mgt sé phuong thirc boi dudng nang lwe huy déng kién thirc cho HS THPT

- Rén luyén cho HS bién doi bai toan theo nhiéu cach khac nhau dé huy dong kién
thizc thich hop cho ting cach giai. Khi ding trugc mot bai toan HS can biét xem xét
mébi lién hé giita cac dai lugng, phan doan cac kha ning co thé xay ra va cac huéng
bién doi bai toan. Mot bai toan cd thé cé nhiéu cach giai khac nhau nho vao cac phép
bién ddi twong duong.

- Rén luyén cho HS ning luc huy dong kién thic théng qua day hoc chudi cac bai
toan. Mdi mot chudi bai toan HS s& duoc linh hoi nhitng tri thic khac nhau. Chang han,
chudi bai toan véi muc dich cung cb khai niém, dinh Ii s& phat trién tri tué co ban nhu
phan tich, tong hop,... Tir 46 giup cho cac em c6 thé lién tuong sang tao ra nhiéu bai
toan khac nhau tir mot bai toan gdc. Mot trong nhiing phuong phép xay dung chudi bai
toan la dya vao nang luc huy dong kién thirc cua HS thong qua céac thao tic nhu khai
quat hoa, tuong tu hoa, dac biét hoa,...

* Khai quat hoa:

Theo G. Polya, “Khai quat hda la chuyén tir viéc nghién ctu mot tap hop ddi tuong
d4 cho dén viéc nghién ctru mot tap 1on hon bao gdm ca tap hop ban dau”. Vi du ching
ta c¢d thé khai quat hoa khi chuyén tir viéc nghién ctu bat dang thac Cauchy cho hai sé
khéng &m sang viéc nghién ctiu bat dang thicc Cauchy cho n s6 khong &m. Nhiing dang

khai quat hoa thudng gap trong moén toan c6 thé biéu dién theo so d6 sau:
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Khai quat héa

A 4 A 4

Khai quat héa tir cai riéng Khai quat héa tu cai
lé dén cai tong quét tong quat dén cai tong
quat hon
A 4 A 4
Khéi quét hda téi cai tong Khéi quét hda téi cai tong
quét da biét quét chua biét

Vi du 12: Mot chiéc may c6 2 dong co I va Il hoat dong doc 1ap véi nhau. Xéc suat
dé dong co I hoat dong tbt 0,85 va xac suat dé dong co II hoat dong tot 12 0,7. Tinh xéac
suat dé ca hai dong co déu chay t6t?

Giai:

Goi A 12 bién cé: “Pong co I chay tt”

B 1a bién cé: “Pong co 11 chay t6t”
C la bién cb: “Ca hai dong co déu chay tét”

Ta thay A va B 1a hai bién ¢ doc 1ap véi nhau va C = AB do d6 ta c6 P(C) = P(AB)
= P(A)P(B) = 0,85.0,7 = 0,595

Sau khi yéu HS d giai xong bai toan trén thi GV c6 thé yéu cau HS giai tiép cac
bai toan sau:

1. Mot chiéc may c6 3 dong co 1, II va III hoat dong doc lap véi nhau. Xac suat dé
dong co I hoat dong tét 0,85, xac suat dé dong co II hoat dong tét 14 0,7 va x4c suat dé
dong co I1I hoat dong tot 14 0,75. Tinh xé&c suat dé ca ba dong co déu chay t6t?

2. Mot chiéc may co n dong co hoat dong doc 1ap véi nhau. Xac suat dé dong co 1
hoat dong tot 0,85, xac suat dé dong co II hoat dong tot 14 0,7, xac suat dé dong co 11
hoat dong tét 1a 0,75 va xac suat dé cac dong co con lai chay tot 1a 0,8. Tinh xac suat

dé tat ca cac dong co déu chay t6t?
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* Pac biét hoa:

Theo G. Pdlya, “Pic biét hoa la chuyén tir viéc nghién ciru mot tap hop ddi twong
da cho sang viéc nghién ciu mét tap hgp nho hon chira tap hop da cho”. Nhitng dang

dic biét hoa trong toan hoc thudng duoc biéu dién thanh so d6 sau:

bac biét hoa

y y

Dic biét hda tir cai tong Dic biét hoa tur cai riéng
quat dén céi riéng 1é dén cai riéng hon
y & TS A
bac biét hda téi céi riéng bac biét hda téi céi riéng
lé da biét lé chua biét

Trong viéc day hoc toan thi cong viéc chu yéu ma HS lam d6 1a viéc giai bai tap.
Pé giai dugc cac bai tap thi trugc hét HS can phai nam vitng cac kién thuc i thuyét.
Cac kién thuc If thuyét chinh 1a nhitng vat liéu va cong cu dé giai cac bai tap. Kién thic
ma cac em hoc duoc la kha nhiéu va né duoc luu gitr trong tri nhé caa cac em. Nhung
khi tim hiéu mot van dé mai, mot kién thie méi thi ta can phai biét huy dong nhing
kién thizc phd hop, thuan loi nhat cho viéc tim ra kién thirc mai d6. Mudn huy dong
dugc kién thic ta phai hoi tuong lai nhitng kién thac lién quan hay cach giai nhing bai
tap tuong tu.

Péi voi ngudi GV ngoai viéc truyén thu cho HS céc tri thire, Ki nang, phuong phap,
can tang cudng boi dudng cho HS ning luc huy dong kién thic gitp HS biét lya chon
kién thire dé giai quyét van dé.

Vi du 13: GV c6 thé cho HS huy dong kién thic dé giai bai tap sau:

Ching minh rang: C0+C! +...+C¢ =64

Trong bai toan nay ta thiy né lién quan dén to hop va khai trién Nhi thizc Newton

do vay ma HS can phai nhan ra va phai c6 sy lién tuong dén viéc st dung cong thirc
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khai trién Nhi thirc Newton va huy dong cac kién thirc lién quan dén cong thic to hop.
Nhung viéc suy nghi dén va viéc lya chon cong thirc phd hop 1a diéu ma khdng phai
HS nao ciing thuc hién dugc. Néu HS phat hién va lya chon duoc cac cong thuc pha
hop thi viéc giai duoc bai toan ndy khong con 1a van dé kho khan.

Xét khai trién Nhi thic Newton Vx,vne N * ta co:

(X+D)" =CIx° +Cox* +C2x* +Cx°* + CIx* +Cx +C¢

Cho x =1 & ca hai Vé trén ta c6: 2°=64=C°+Cl+...+C?

Nhu vay ta thdy trong giai toan t6 hop néu ta biét huy dong ding kién thirc thi viéc
giai bai toan s& khdng con 1a vin dé kho khan nira. Tir ddy ta co thé cho HS giai cac bai
toan sau:

1. Chang minh rang: 1+2007C!+20072C2+...+2007"*C"* +2007" =2008" , Voi
neN*

2. Chting minh rang: 2"C° +2"*C! +2"2C2 +2"3C3 +2"*C/ +...=3"

3. Chting minh rang: 3°C% —3°C. +3“C2 +...+Clf = 2'°

Vi du 14: Sau khi day xong bai “Cac quy tic tinh xac suat” GV c6 thé cho HS lam
vi du sau: Trong mot don vi van tai ¢ 10 xe 6 t0. Trong d6 c¢6 6 xe tot. Piéu mot céch
ngau nhién 3 xe di cong tac. TIm XAc suat dé trong 3 xe d6 co it nhat mot xe tot.

Pau tién thi HS c6 thé nghi ngay dén viéc dung quy tac cong xac suat dé giai vi du
nay, sau d6 néu chiu khé suy nghi thém, huy dong thém nhiing kién thtic vé cac cong
thirc tinh xéac suat thi HS s& biét cach dung thém dinh Ii vé bién cé d6i dé tim 1oi giai
khi @6 151 giai s& ngin gon hon nhiéu.

Giai:

C6 10 xe 0 t6, lay ngau nhién 3 xe. Vay khong gian mau cé: C}, =120 phan tu.
Céch 1: Goi A 1a bién cb “trong 3 xe ¢4 it nhat 1 xe tot” 1a hop cua cac bién cé sau:
+ A labién co “1 xe tét, 2 xe xau”. Ta co:

C! = 6cach chon 1 xe t6t trong 6 xe tét.

CZ =6 céch chon 2 xe tét trong 4 xe xau

36

Suy ra A c6 6 x 6 =36 phan tir = P(A) =15
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+ A, la bién cb “2 xe tot, 1 xe Xau” ta co: P(A,) = C:C, _ 60
' 120 120
s , , ; (o5 20
+ la bién co “3 xe tot” taco: P =6 - "~
A (A) 120 120

Do A, A, A, lacéac bién cd xung khac nén :

36 60 20 29
+ —

P(R)=P(A)+P(A)+P(A) = o+ ot on=

Cach 2: Goi B 1a bién c6 “Khdng c6 xe tt trong 3 xe”

3
Taco P(B)=&:i
120 30
\ =KX A < 9 A ~ 1 29
Alabién co bucua B nén A=B. Suy ra P(A)=1-P(B) :1—%=%

Theo G. Pdlya, mudn huy dong kién thac thi chiing ta phai biét cach:
- Khoanh vuing kién thirc tuong wng véi diéu mgi meé hay bai tap dang quan tam;
- Nhan biét duge diéu mgi mé ay lién quan dén nhiting khai niém, tinh chéat hay
dinh 1i nao, bai toan ay thudc dang nao hoic co lién quan dén mot bai tap nao da biét;
- Hoéi twong lai nhitng khai niém, tinh chat, dinh Ii hay nhitng dang bai tap
turong tu va phuong phap giai ching.
Sau khi d3 hoi tuong lai nhitng khai niém, tinh chat hay dinh Ii hay nhiing dang
bai tap twong ty va cach giai ching nhiéu khi ta can:
- B6 sung thém mat vai yéu t nao d6 dé hiéu rd hon con duong di téi diéu méi
mé hoac hiéu ré hon quy trinh giai bai toén.
Ddi véi nhitng van dé hoic nhirng bai toan phirc tap c6 nhiing chi tiét ma ta cé
thé nghi rang d6 1a diém mau chét, ta co thé:
- Céch li tam thoi yéu td d6 dé tap trung nghién ctiu no, roi sao do lai:
- Lién két né véi toan bo bai toan [11; 19].
2.2.3. Bién phép 3: Gilp cho HS thdy dwoc iing dung thuc tién cia “TH - XS” tir
do tao hirng tha cho HS trong qué trinh heoc ngi dung nay
2.2.3.1. Co so xay dung bién phép
Thuec tién dong vai trd quyét dinh caa qua trinh nhan thuc, 14 tiéu chuan chan Ii cua

Toan hoc ciing nhu cac khoa hoc khac. Tinh thuc tién ctia Toan hoc thé hién qua tng
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dung cua Toan hoc vao trong thuc tién doi séng. Thuc tién con ¢b vai trd quan trong
trong viéc hinh thanh cho HS kha ning PH & GQVD vi nd la mdi truong rat thuan loi
cho HS rén luyén, phat trién ki nang, ki xao va nam viing kién thirc da hoc.

2.2.3.2. Ngi dung va thac hién bién phap

Van dung kién thirc Toan hoc vao thyc tién thuc chat 1 st dung céc kién thac Toan
hoc l1am céng cu dé giai quyét mot tinh hudng thuc tién. Nhitng tng dung thuc té caa
toan hoc thudng cd cach tiép can va giai quyét vin dé nhu sau :

- Budc 1 : Toan hoc hoa tinh hudng thuc té;

- Budc 2 : Dung c6ng cu toan hoc dé giai quyét bai toan trong md hinh toan hoc;

- Budc 3 : Chuyén két qua trong md hinh toan hoc sang 16 giai cua bai toan thuc té.

Viéc van dung kién thiic toan hoc vao thuc tién néi chung déu thuc hién theo quy
trinh : Tinh hudng thuc tién — md hinh hda toan hoc — st dung phuong phap toan
hoc dé giai quyét — diéu chinh két qua cho phi hop vai tinh huéng ban dau [12; 114].

Viéc 1am cho HS thiy dugc tng dung thuc tién cua toan hoc néi chung va cua toan
TH — XS n6i riéng phai duoc tién hanh ¢ tat ca cac khau co ban cua qué trinh day hoc
nhu: dam bao trinh @6 xuat phat; hudng dich va goi dong co; lam viéc véi noi dung
méi; cang cd; kiém tra va danh gi; huéng dan cong viéc & nha. Va viéc t6 chac nay
nén thuc hién dudi nhiéu céch thirc khac nhau nhu: thuc hién théng qua day hoc ly
thuyét trén 16p, 1am bai tap hay céc bai thuc hanh...

Toan TH — XS thuoc mach toan ung dung do dé né co rat nhiéu ang dung trong
thuc tién cudc séng. Cac bai toan trong chuong nay thuong gin lién véi thyuc tién va
thiét thuc. Do d6 GV can khai thac, tim toi, dwa ra nhiéu ung dung thuc tién dé gitp
HS thay duoc su gan giii ctia Toan hoc véi cudc sdng. Qua do ciing tao nén su hang
tha trong hoc tap cho HS. Trong qué trinh giang day noi dung ndy GV c6 thé dua ra
mét s6 vi du nham gitp HS thiy dugc ung dung thuc tién cia TH — XS nhu sau

Vi du 15: M6t t6 ¢6 12 HS gom 8 nam va 4 nit. Chon mdt nhom lao dong gom 6 HS.
Tinh x4c suat dé ¢ 4 nam va 2 nit duoc chon.

Huéng dan HS :

GV: Bé giai bai todn vé xac suit ta can phai biét phép thir trong bai toan 1a gi. Vay
phép thtr trong bai todn nay la gi?
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Yéu cau HS chi ra: Phép thir T : «Chon ngau nhién 6 HS tir 12 HS»

GV: Pé tinh dugc xac suat ching ta can phai biét s6 phan tir cia khong gian mau va
s6 cac két qua thuan loi cho bién c6. Em hdy cho biét khéng gian mau & day co bao
nhiéu phan ta?

Y&u cau HS chi ra: M&i phan tir caa khong gian mau 1a mét to hop chap 6 cua 12
phan tir nén n(Q)=CS =924

GV: Xét bién cb A: «C6 4 nam va 2 nir duoc chonw». Viéc chon dugc 4 nam va 2 nit
la cbng viéc dugc theo phuong an hay cong doan?

Yéu cau HS chi ra: Ta phai thuc hién theo cong doan.

GV: Vay ta phai thuc hién bao nhiéu cong doan? Hay ké ra?

Yéu cau HS chi ra: Ta thyc hién 2 cong doan lién tiép:

+ Cong doan 1: Chon 4 nam tir 8 nam, ¢6 C; =70 cach chon
+ Cong doan 2: Chon 2 nix tir 4 nit, c6 C. =6 cach chon

GV: Mot cdng viéc duoc thuc hién theo cic cong doan thi ta ding quy tac gi?

Y&u cau HS chi ra: Ta s& dung quy tic nhan. Vay ta c6 70.6 = 420 cach chon ra 4
nam va 2 nit. Do d6 n(Q,) =420

GV: Ap dung cdng thuc tinh xac suat thi ta cd xac suat cua A 1a: P(A) = % :1—51

Qua vi du nay HS s& thiy duoc néu nhu khong c6 sy ung dung cia toan TH — XS thi
Vviéc giai duoc bai toan nay la khong don gian. Nho cd cdc cong thuc cua TH — XS d&
gilip chiing ta tim ra 1oi giai cho bai toan dé dang va nhanh chong hon. Pay chinh 1a
g dung cua TH — XS vao trong thuc tién cudc song!

Vi du 16: C6 thé lap dugc bao nhiéu s6 may dién thoai ma mdi s6

a) CO 6 chir s6 bat ki

b) C6 6 chit s6 khac nhau d6i mot.

Giai:

a) Goi abcdef 12 s6 may dién thoai can lap. Taco :

+ 10 cach chon a.

+ 10 cach chon b.

+ 10 cach chon c.
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+ 10 cach chon d.

+ 10 cach chon e.

+ 10 cach chon f.

Vay c0 tat ca 10.10.10.10.10.10 = 10° sé may dién thoai.

b) Goi abcdef 13 s6 may dién thoai can lap. Ta c6 10 céch chon a, 9 cach chon b, 8
cach chon ¢, 7 cach chon d, 6 cach chon e va 5 cach chon f. Theo quy tic nhan ta c6
10.9.8.7.6.5 = 1 512 000 s6 may dién thoai.

Vi du 17: Trong 100 vé s6 c6 mét vé tring 10000 dong, 5 vé tring 5000 dong va 10
vé tring 1000 dong. Mot ngudi mua ngau nhién 3 vé. Tinh xac suat cac bién cd.

a) Nguoi do tring dung 3000 ddng.

b) Nguoi dé tring it nhat 3000 dong [5; 134].

Giai
Mua ngau nhién 3 vé trong 100 vé 1a mét t6 hop chap 3 cua 100. Vay khéng gian
~ | |
mau c6 : C}, _ 100" _ 161700 phan tu.
9713!

a) Goi A la bién c6 : «Tring dung 3000 d6ng», nhu vay ngudi d6 phai chon dugc 3
vé 1000 dong trong 10 vé. Vay s phan tir ciia A la C2, =120 phan ti.

120 2
161700 2695

b) Goi B la bién c6 nguoi d6 trang khéng téi 3000 d¢ong. Khi d6 B 14 hop cua cac

Vay x4c suat dé ngudi d6 trang 3000 dong 1a P(A) =

bién cé :

B, 1a bién ¢ «1 vé triing 1000 dong va 2 vé khong tring»
B, 12 bién cd «2 vé tring 1000 dong va 1 vé khong trdng»
B, la bién cd «3 vé khdng trung»

841 10! 84!
. + .84 +

82121 8121 813!
= 34860+ 3780+ 95284 =133924 phan tir. Vay Xac suat ngudi d6 trang khong téi 3000

133924
161700

Vay s6 phan tir ctia bién cd B 1a : CL.CZ +C2.Ce, +C¢, =10

ddng 1a : P(B) =
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Hién nhién bién c6 «Trang it nhat 3000 ddng» 1a bién cb bu cua B. Do d6 xac suat dé

133924 6944
161700 40425

Vi du 18: Pé di tir Pa Lat ¢én Nha Trang c6 5 con dudng di, quing duong tir Nha
Trang dén Thanh phé HO Chi Minh c¢6 4 con duong di. Hoi dé di tir Pa Lat dén
Thanh phd HS Chi Minh c6 bao nhiéu cach?

Giai

Pay 1a mot cong viéc duoc thuc hién 2 1an lién tiép nén theo quy tac nhan ta cé : 5.4
=20 cach dé di.

Vi du 19: Trén ban ¢ 3 quyén sach Toan khac nhau va 2 quyén sach Vin khac nhau.

tring it nhat 3000 dong 1a : 1- P(B) =1-

Can chon ding 2 quyén sach hoi c6 bao nhiéu cach chon ?

Giai

+ Trudng hop 1 : chon 2 quyén déu la sach Toan ta c6 C2 =3 cach chon

+ Truong hop 2 : chon 2 quyén déu 1a sach Vin ta ¢6 1 cach chon

+ Truong hop 3 : chon 1 quyén sach Toan va 1 quyén sach Vin ta c6 CL.CL =6

cach chon.

Vay c6 tat ca 12 3 +1 + 6 = 10 céch chon ra 2 quyén sach.

Vi du 20: C6 bao nhiéu céch sap xép 5 ban Hoa, Thao, My, Hiép, Tan vao mot ghé

dai sao cho :

a) Ban My ngéi chinh giira

b) Ban Hoa va Tan ngdi & hai dau

Giai:

a) Ban My ngdi chinh gitta ta c6 duy nhat 1 cach sap xép. Tiép theo ta s& c6 4! = 24
cach sip xép 4 ban Hoa, Thao, Hiép, Tan vao 4 vi tri con lai. Vay ta co tat ca la 24.1 =

24 cach sip xép.



52
b)  M&i céch xép 5 ban sao cho Hoa va Tan ngdi ¢ hai dau ghé ta cd thé chia lam 2
giai doan:
+ Giai doan 1: xép Hoa va Tan ngdi ¢ hai dau ghé c6 2 céch sap xép.
+ Giai doan 2: xép Thao, Hiép, My vao 3 vi tri con lai ¢ 3! = 6 cach sap xép.
Vay c0 tat ca 14 2.3! = 12 cach sap xép.

Vi du 21: C6 8 van dong vién tham gia chay thi. Néu khong ké truong hop ¢ 2 van
dong vién vé dich cing mét luc thi c6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra d6i voi cac vi tri
thir nhat, tha nhi, tha ba? [8; 62]

Giai:

S6 két qua co thé xay ra ddi vai cac vi tri tht nhat, tha hai, thi ba 12 mot chinh hop
chap 3 ciia 8 do d6 ta co A® =336 két qua.

Vay ta c6 8.7.6 = 336 két qua co thé xay ra.

Vi du 22: Nam dén van phong pham mua hang tiang ban. Trong cira hang c6 3 mat
hang but, thudc, vo. Trong d6 co6 5 loai but, 3 loai thudc va 4 loai vo. Hoi ¢o bao nhiéu
cach chon mot mon qua gom 1 but, 1 thudc va 1 veé.

Giai:

- Chon bat cé 5 cach.

- Ung voi mdi cach chon bt ¢ 4 cach chon vo.

- Ung voi méi cach chon bt va v ¢6 3 cach chon thudc.

Theo quy tic nhan ta c6: 5.4.3 = 60 cach.

Vi du 23: C6 bao nhiéu cach cam 3 bdng hoa vao 6 lo khac nhau (mdi lo cam

khong qua mot bong) néu:

a) Cac bbéng hoa khac nhau

b) Céc bong hoa gidng nhau



Giai:

a) Vi ta c6 3 bong hoa 1a khac nhau, chon 3 lo tir 6 lo khac nhau dé cam hoa. Mdi
cach cam 1a mot chinh hop chap 3 cua 6. Vay s6 cach cam la A> =120 cach.

b) Vi ta c6 3 bdng hoa l1a gidng nhau, chon 3 lo tir 6 lo khac nhau dé cim hoa. Mdi
cach cam 1a mot t6 hop chap 3 cua 6. Vay sb cach cam la C2 = 20 cach.

Vi du 24: Hai nam hai nir dugc xép ngdi ngau nhién vao 4 ghé xép thanh 2 day doi
dién nhau. Tinh x&c suit:

a) Nam, nir ngoi déi dién nhau

b) Nit ngdi di dién nhau

Giai:

Taco n(QQ)=4'=24

a) Goi A 1a bién c6: “Nam, nix ngdi ddi dién nhau”

Gia sur ta cho nam ngdi & vi tri 1 va 2 thi ¢6 2 cach chon, nir ngdi vi tri 3 va 4 cé
hai cach chon. Sau d6 hoan d6i vi tri hai ngudi ngdi ddi dién cho nhau do d6 ta ¢ 2.2
= 4 céch sip xép.

16 2
n(A)=2222=16suyra P(A)=—=—
(A) yrap(A)=2,=2
b) Goi B la bién cé: “Nir ngdi dbi dién nhau”.
Suy ra nam ngoi déi dién nhau. Vay B 1a bién cd dbi cua bién cé A. Do d6

2 1
P(B)=1-P(A)=1-Z ==

* Ngoai cac ung dung thuc tién ma GV dua ra cho HS thi GV c6 thé yéu cau ty tim
ra cac vi du khac hoidc cd thé thao luan theo nhém trong céc gio hoc tu chon, gio hoc
tang tiét dé giup HS phét hién ra cac tng dung khac nhau caa toan TH — XS. GV nén

khuyén khich HS tu tim ra c&c bai toan va trao doi ban bac vai cac ban dé tim ra cach
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giai quyét cho cac bai toan do. Piéu nay con lam cho HS quen dan véi viéc tu hoc va
cach lam viéc theo nhom.
2.2.4. Bién phdp 4: Hweéng ddn HS phat hign sai lam va siza chia sai lam cho HS

2.2.4.1. Co so xay dung bién phép

Cho HS phat hién va stra chita sai 1am 1a mot cach tét nhat dé HS c6 thé tyu kiém tra
vé nang luc, mic do tiép thu kién thuc caa minh. Noi dung TH — XS chua rat nhiéu
cong thirc quy tac d& gay nham Ian cho HS trong qué trinh hoc tap. Do d6 viéc giup HS
nhan biét va stra chira sai 1am 1a diéu rat quan trong trong viéc day hoc noi dung nay.
Piéu nay gilp cho HS hoat dong doc 1ap va linh hoat trong suy nghi, giap HS khic sau
hon ndi dung bai hoc va han ché duogc nhiing sai 1am dang tiéc.

2.2.4.2. Ngi dung va thuc hi¢n bi¢n phap

- Viéc stra chira sai 1am cho HS 1a mét hoat dong quan trong, G. Pdlya cho rang:
“con ngudi phai biét hoc & nhing sai 1am va thiéu s6t cua minh”. A.A.Stoliar phét biéu:
“khong duoc tiéc thoi gian dé phan tich trén gio hoc cac sai 1am cua HS”, con J.A.
Komenxkee thi cho rang: “bat ki mot sai 1am nao ciing c¢6 thé lam cho HS kém di néu
nhu GV khéng cht ¥ ngay dén sai 1am d6 va hudng dan HS nhan ra, sta chira, khac
phuc sai lam”.

- Khi HS dimg truéc yéu cau tim sai 1am trong mét loi giai do thay dwa ra thi tac 12
tinh hudng bao ham mét van dé, vi néi chung khéng cé thuat giai dé phat hién sai lam.
Tinh hudng nay goi nhu cau PH & GQVD cho HS vi ban than HS ciing rat mubn tim ra
sai 1am cua 1oi giai, khéng thé chip nhan mot 10i giai sai. Viéc cho HS tim ra chd sai
cua bai toan ciing 1a cach giup HS huy dong nhiing kién thac ma minh da dwoc hoc,
nhitng ki ning san c6 cua ban than minh dé 1am duoc diéu nay.

- Sau khi phat hién thay mét sai 1am khi giai mot bai toan nao d6, HS ding trudc
mot nhiém vu nhan thac 13 tim ra nguy@n nhan sai 1am va sira chira sai 1am.

2.2.4.2.1. Mgt s6 khé khin va sai 1am HS thwong mic phai
- Nghi khong ra cach giai nhung xem 10i giai thi thay dé hiéu.
- Sir dyng nham 1an quy tic cong va quy tic nhan.

- LUng tang khong biét khi nao ding chinh hop, khi ndo dung té hop.
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- Sai lam trong viéc lya chon phan tir tir mot tap ¢4 cho ma khéng luu y dén diéu
kién rang budc.

- Hiéu sai vé khong gian mau.

- Tinh sai sé phan tir caa khong gian mau va bién cb.

- Ap dung sai cdng thirc cong va nhan xac suat.

- Chua phan biét duoc bién cb doc 1ap va bién cb xung khic.

- Do tinh toén sai.

- Viét chua thanh thao cdng thac nhi thic Newton...

2.2.4.2.2. Mgt s6 nguyén nhan

- Khéng hiéu rd ban chat caa hai khai niém chinh hop va té hop.

- HS khong chti y ¢én mot sb diéu kién duogc an trong bai toan.

- HS khong chu y diéu kién dé ap dung cdng thirc cong xéac suat 1a cac bién cb
phai xung khic con diéu kién dé sir dung cong thirc nhan xéac suat 1a cac bién cé phai
doc lap.

- Do hiéu sai cac hoat ¢ong thanh phan dé hoan thanh mét cong viéc nao d6 dan
dén ap dung sai quy tac cong va quy tic nhan.

2.2.4.2.3. Mt sé bién phap khic phuc

a) Bién phap 1: Tgo ra céc tinh huong dé HS trao doi, thao lugn, tw tim ra cac
quy tdc, cong thic, loi gidi.

GV nén dé cho HS ty 1am, ty giai quyét bai toan theo quan diém cua minh hoic
GV c¢6 thé huong dan cho HS & mot mirc do nao d6 dé sau khi GV phan tich, gop v sira
chira thi HS s& thay duoc céi sai trong cach nghi, cach giai quyét van dé cia minh qua
d6 rat kinh nghiém cho ban than. Diéu nay s& giip cho HS nhé kién thic dugc 1au hon.

Vi du 25: Dé gilip HS phat hién ra cong thirc nhi thic Newton GV nén to chirc cho
HS phét hién van dé nhu sau:
- GV: yéu cau HS khai trién céc biéu thuc sau: (a + b)*, (a + b)*, (@ + b)"
- HS: HS s& khai trién duoc cac biéu thic (a + b)?, (a+b)? nhu sau:
(a+b)’ =a*+2ab+b’

(a+b)* =a’+3a’b +3ab” +b*
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Va HS khéng thé khai trién duoc (a+b)". Nhu vay dén day HS sé& thic mic la
lam thé nao dé ta khai trién duoc biéu thuc trén, HS s& td mod mudn tim hiéu no.

- GV yéu cau HS so sanh hé s theo tha tu tir trdi qua phai cua biéu thuc
a’+2ab+b? vai cac s6 1=C2,2=C.,1=C?; cua biéu thirc a®+3ah+3ab?+b® Véi cac
s61=C?, 3=C!,3=C2,1=C..

- HS: cac hé s trén 1a biang nhau theo thir tu tir trai qua phai tac 1a

(a+b)*> =C2a’ +Ciab+CZb* va (a+b)® =Cla’®+Cia’h+CZab* +Cb°®

Dén day HS s& phét hién dugc cong thie tong quét 1a:

(a+b)"=Cla"+Cla"'b+..+Cla" b +...+CJb" =) Cra" b
k=0

Vi du 26: GV tao tinh hubng dé HS tim ra dinh 1i: S6 céc hoan vi caa mot tap hop
conphantirla P, =n!=n(n-1)(n-2)...1
Pé gilp HS phét hién ra dinh li trudc tién GV yéu cau HS hai cau hoi sau:
1. C6 bao nhiéu cach sap xép 4 nguoi vao 4 chd ngdi khéac nhau.
2. CO bao nhiéu cach sap xép n ngudi vao n chd ngdi khac nhau.
Pé giai quyét cau hoi thir nhat GV nén hudéng dan HS tra 1oi tirng cau hoi nho sau:
- GV: Bing cach liét ké hay sip xép 4 nguoi vao 4 chd ngdi. Néu xép mot nguoi
vao vj tri dau tién thi c6 bao nhiéu cach chon?
- Yéu cau HS chi ra: C6 4 céch chon (ta chon ra mot ngudi tir bén ngudi).
- GV: Néu chon mot ngudi ngdi vao vi tri dau tién roi thi con lai bao nhiéu nguoi
va bao nhiéu chd trong?
- Y&u cau HS chi ra: Con lai 3 ngudi va 3 chd trong.
- GV: Néu xép ngudi thir 2 vao vi tri tiép theo thi ¢ bao nhiéu cach chon? Va con
lai bao nhiéu ngudi va bao nhiéu chd trong?
- Yéu cau HS chi ra: C6 3 céach chon (ta chon ra mot nguoi trong ba ngudi con lai)
va con lai 2 nguoi cling véi 2 chd tréng.
- GV: Néu xép ngudi thir 3 vao vi tri tiép theo thi ¢ bao nhiéu cach chon? Va con
lai bao nhiéu ngudi va bao nhiéu chd trong?

- Y&u cau HS chi ra: C6 2 cach chon va con lai mot ngudi cling véi mot chd tréng.



57
- GV: Néu xép nguoi con lai vao vi tri cudi ciing thi ¢6 bao nhiéu cach?
- Yéu cau HS chi ra: C6 duy nhat mot cach.
- GV: Vay c6 bao nhiéu céch sap xép bén ngudi ngdi vao bbn chd khac nhau?
- Yéu cau HS chi ra: Theo quy tic nhan ta c¢6 4.3.2.1 = 24 céch.
Theo céch suy luan nhu vay thi HS c6 thé tu minh tim ra céch giai cho cau hoi tha
hai bang céch tong quat tir cau hoi thir nhat. Va HS cd thé trinh bay 1oi giai nhu sau:
- Néu xép mot ngudi vao vj tri dau tién thi ¢ n cach xép va con lai (n-1) chd tréng.
- Néu xép nguoi thir hai vao vi tri tiép theo thi c6 (n-1) cach xép va con lai (n-2)
chd tréng.
- Néu xép ngudi thu ba vao vi tri tiép theo thi c6 (n-2) cach xép va con lai (n-3)
chd tréng.
- Tuong tu, ta quy nap téi (n-1). Néu xép nguoi thir (n-1) vao vi tri tiép theo s& c6
hai cach chon va con mét chd trong.
- Va cudi cling xép nguoi thir n vao vi tri con lai thi c6 1 cach chon va khéng con
chd tréng nao.
Vay theo quy tic nhan ta cd: n(n-1)(n-2)...2.1 = n! céch chon.
Phat biéu dinh 1y: Sb cac hoan vi ciia mot tap hop c6 n phan tir 1a:
P =n!=n(n-1)(n-2)...1
Ky hiéu P, 1a s6 cac hoan vi cua tap hop ¢ n phan tir.
Vi du 27: C6 bao nhiéu sé tu nhién 12 s6 chin va co hai chir s6 khac nhau?
Mot HS giai nhu sau:
- Goi ab la sb tu nhién chin c6 hai chit sb khac nhau.
- Do ab 14 sb ty nhién chin nén ta co 5 cach chon b tir cac s6 0, 2, 4, 6, 8.
- Chon a c0 9 cach.
- Theo quy tic nhan ta c6 5.9 = 45 s.
Sai lam: O day HS d& quén mat diéu kién rang budc dé ab trg thanh sé tu nhién co
hai chit s6 1a a phai khac 0. Vi thé trong truong hop trén HS da khong xét dén truong
hop trong 45 s6 ¢6 trudng hop sé a =0 va do d6 n6 khong con 1a sé ty nhién c6 hai chi

sd nixa.
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Loi giai dang:
- Goi ab la sb tu nhién chin c6 hai chit sb khac nhau.
+ Xét truong hop b = 0:
Chon b c6 1 cach.
Chon a c6 9 cach.
Vay trong trudng hop nay ¢6 1.9 = 9 sé.
+ Xét truong hop b =20
Chon b c6 4 cach.
Chon a c6 8 cach.
Vay trong trudng hop nay ¢ 4.8 = 32 sd.
- Theo quy tic cong ta cd 9 + 32 = 41 sd.
Vi du 28: Cho HS tim sai lam va dua ra loi giai diing cho bai toan sau:
Gieo ngau nhién maot con sdc sic can ddi va dong chat hai lan. Tinh xac suét cua
bién c6 tong sé cham xuat hién trén mit caa con suc sac hai lan 1a 8.
Giai:
Tong s6 cham xuét hién trén mat caa con suc sic hai lan chicothé 12 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8,

9, 10, 11, 12 nén khdng gian miu cua phép thir nay gém 11 két qua dong kha ning.
Trong d6 chi c6 1 két qua cho tong 12 5 nén xac suat caa bién cb nay la %

GV c6 thé hudng dan HS tim sai 1am nhu sau:

+ GV: khong gian mau la gi?

+ Yéu cau HS chi ra: khong gian mau 1a tap hop tat ca cac két qua c6 thé co cua
mot phép thur.

+ GV: vay cac két qua co thé co cua phép thir trong bai toan nay 1a gi?

+ Y&u cau HS chi ra: két qua cua phép thir & ddy 13 con stic sac thir nhat xuat hién
mat may cham, con stc sac tht hai xuat hién mat may cham.

+ GV: vay cac em co phat hién ra loi giai cua bai toan nay sai ¢ chd nao khong?

+ Y&u cau HS chi ra: 1oi giai trén sai vé khdng gian mau.

+ GV: yéu cau HS sira lai cho diing.
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+ Y@éu cau HS chi ra: c6 6 kha ning xay ra ddi voi con suc sac thi nhat va 6 kha
nang xay ra dbi vai con sc xic thir hai do d6 khong gian mau ctua phép tha nay c6 36
phan tir. Trong d6 bién ¢b tong sé cham xuat hién trén mat caa con sic sac hai lan 1a 8
1a 5 nén xéc suat la %

b) Bién phap 2: Nhan manh vao nhiing dau hiéu ddc trimg

Trong qué trinh day hoc GV can nhan manh vao nhiing dau hiéu dic trung cho HS
phan biét duoc cac quy tic, cong thirc (c6 kém theo vi du). Qua d6 sé& giip HS nho kién
thire duoc 1au hon. Cac quy tic, cdng thirc ma HS thuong nham lan d6 1a nham lan
giita quy tic cong va quy tic nhan; nham Ian giita chinh hop va té hop.

* Dgng 1: D4u hiéu nhdn biét quy tdc céng va quy tac nhan

- COng viéc dugc thyc hién bang hai phwong an (hay con goi 1a hai kha ning) thi
ding quy tic cong.

- Cong viéc dugc thyc hién bang hai cong doan thi ding quy tic nhan.

Vi du 29: M6t d6i van nghé ¢é 8 HS nam va 6 HS na. Hoi:

a) C6 bao nhiéu céch chon ra mot ban dé di biéu dién vin nghé cho truong (nam
hay nit déu duoc).

b) C6 bao nhiéu cach chon ra mot doi song ca gdbm mot HS nam va mot HS nit.

Giai:

a) Co hai kha nang: chon nam hoac nir. C6 8 cach chon mot HS nam va 6 cach chon
mot HS nix. theo quy tac cong ta cd tat ca 8 + 6 = 14 cach chon.

b) C6 hai cong doan: chon nam rdi chon nit (hoic nguoc lai).Co 8 cach chon mot
HS nam va 6 cdch chon mot HS nit nén co tat ca 8.6 = 48 cach chon.

Vi du 30: C6 hai hop bi | va 1l gibng nhau: hop 1 ¢6 10 vién bi, gom 4 vién bi trang
va 6 vién bi do, hop 11 ¢6 10 vién bi, gdm 5 vién bi trang va 5 vién bi do. Tir mdi hop,
ldy ngau nhién ra 1 vién bi. Hoi:

a) C6 bao nhiéu cach lay khac nhau.

b) C6 bao nhiéu céach lay khac nhau sao cho 2 vién bi lay ra déu 1a bi trang.

Giai:

a) C6 hai cong doan: 1dy mot vién bi tir hop | rdi lay mot vién bi tir hop 11
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+ LAy bi tir hop I: ¢6 2 kha nang: 1ay bi trang hoic bi do. LAy bi trang c6 4 céch, lay
bi d6 c6 6 cach. Theo quy tic cong ta cd 10 cach lay ra mot vién bi tir hop |.

+ Lay bi tir hop I1: c6 2 kha nang: 13y bi trang hodc bi d6. Lay bi tring c6 5 céch,
lay bi d6 c6 5 cach. Theo quy tic cong ta cd 10 cach lay ra mot vién bi tir hop 1.

Theo quy tic nhan ta c: 10.10 = 100 cach

b) C6 hai cong doan: lay mot vién bi mau trang tir hop | rdi lay mot vién bi mau
trang tir hop 11

+ LAy mot vién bi mau trang tir hop 1 ¢ 4 cach.

+ LAy mot vién bi mau trang tir hop 11 ¢6 5 cach.

Theo quy tic nhan ta cd: 4.5 = 20 cé4ch Iy ra hai vién bi mau trang.

* Dgng 2: Ddu hiéu d@é phan biét chinh hop va té hop

Chinh hop: Cho tap hop A gém c6 n phan tir, ta s& dung chinh hop néu cé hai dau
hiéu sau:

- Chi chon k phan tir cia A (1<k <n);

- C6 sap xép thu ty cac phan tir d chon.

T6 hop: Cho tap hop A gém c6 n phan ta, ta s& dung té hop néu c6 hai dau hiéu sau:

- Chi chon k phan tir cia A (1<k <n);

- Khéng sdap xép thir tu cac phan tir da chon.

Vi du 31: Trong mot 16p hoc c6 40 HS can chon ra 3 ngudi vao ban can su 16p.

a) Néu khéng co6 sy phan biét vé chac vu cua 3 ngudi trong ban can sy 16p thi co
bao nhiéu céach chon?

b) Néu can chon ba nguoi vao ban can su 16p véi ba chic vu: 16p truang, 16p pho,
bi thu.

Giai:

a) Mdi céch chon ra ba HS dé 1am viéc trong ban can su I6p ma khdng c6 su phan
biét vé chirc vu 1a mot t6 hop chap 3 cua 40 nén ¢ CZ, =9880 cach.

b) Mdi cach chon ra 3 HS dé lam viéc trong ban can su 16p véi 3 chac vu: 16p
trudng, 16p pho, bi thu (thtr tu 1 quan trong) 1a mét chinh hop chap 3 cua 40 nén cé
A}, =59280 cach.

Vi du 32: Cho 9 diém trong mit phang sao cho khéng c6 3 diém nao thang hang.
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a) C6 bao nhiéu dudng thang ma mdi dudng thang di qua 2 trong s6 9 diém noi trén.

b) C6 bao nhiéu vecto khac vecto 0 c6 diém dau va diém cudi 1 hai trong sé chin
diém noi trén.

Giai:

a) Mdi cap diém khdng ké thi tu trong chin diém d4 cho xac dinh mot dudng thang
va nguoc lai. Vay sé duong thang di qua hai diém trong sé chin diém d4 cho la CZ =36
duong thang.

b) Do mét vecto khac vecto 0 s& dugc phan biét diém dau va diém cudi (thi tu 1a
quan trong) nén mdi cach chon ra 2 trong s6 9 diém 4 cho 1a mot chinh hop chap 2

ctia 9 nén s6 vecto dugc tao thanh 1a A? = 72 vecto.

* Dgng 3: HS nham 14n khi diing quy tdc céng va quy tac nhan xac suat

- biéu kién dé ap dung cong thic cong xé&c suat 1a cac bién cb phai xung khac
con diéu kién dé st dung cong thirc nhan xac suét la cac bién c6 phai doc lap.

Vi du 33: Trong mot lo hoa c6 6 hoa hong va 4 hoa ctic. Hai dtra tré Iy ngiu nhién
mdi ngudi mot hoa tir lo hoa nay. Tinh xac suat cua bién cb “hai dwa tré lay duoc hai
loai hoa khac nhau”.

Giai:

Goi A 12 bién cé dtra tré thir nhat lay dugc hoa hong, P(A) =

o

Goi A la bién cé dua tré thir nhat lay duoc hoa clc, P(A) :%
Goi B Ia bién cb dira tré tht hai I4y duoc hoa hdng, P(B) :%

Goi B 12 bién cé dira tré tht hai Iy dugc hoa cic, P(B) :%

Goi C la bién cb “Hai dua tré ldy duoc hai loai hoa khac nhau”. Khi d6 C =
ABuU AB . Ap dung cong thirc cong va nhan xac suat ta co:

P(C) = P(A).P(B)+ P(A).P(B) = %%%%:%



62

Sai lam: HS cho rang céc bién ¢ A va B 1a doc 1ap nén ap dung sai cong thirc nhan
Xé&c suat. Thuc té ¢ day cac bién cb khong doc 1ap v6i nhau nén khong dugc st dung
cdng thirc nhan X4c suat.

Loi giai dang:

Taco: n(Q)=A; =90

Goi A 12 bién c6 hai dira tré 1y duoc hai loai hoa khéac nhau.

Truong hop 1: Bira tré thir nhét lay duoc hoa hong thi daa tré tha hai phai lay duoc
hoa clc, c6 6 x 4 = 24 cach chon.

Truong hop 2: Dua tré thir nhat lay duoc hoa clc thi dira tré thir hai phai lay duoc
hoa hdng, c6 4 x 6 = 24 cach chon.

Khi do n(A) = 24 + 24 = 48, Vay P(A) = 0 - 8

90 15

Vi du 34: Gieo mét con slc sic can d6i va dong chat hai lan. Tinh xac suat cia cac
bién c¢é sau:

A: “Lan thir nhat xuat hién mat 2 chim”

B: “Lan tht hai xuat hién mat 2 cham”

C: “It nhat mot l1an xuat hién mat 2 cham”

Giai:

Tacd n(Q) =36

A={(21), (2,2), (2,3), (2,4), (2,5), (2,6)}, n(A) =6 nén P(A) =

ol ok

B={(1,2), (2,2), (3,2), (4,2), (52), (6,2)}, n(B) =6 nén P(B) =

Tathdy C = AUB cho nén theo cong thic cong xac suat ta co:

P(C) = P(A)+ P(B) =%+%=%

Sai lam: HS da &p dung sai cong thic cong Xac suat vi C = AUB nhung A va B
khéng phai la hai bién ¢ xung khic do AnB =@ (ANB =(2,2)).

Loi giai dang:

Tacod: n(Q) =36
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A={(21), (2,2), (2,3), (2,4), (2,5), (2,6)}, n(A) =6 nén P(A) =

ol ok

B ={(1,2), (2,2), (3,2), (4,2), (5,2), (6,2)}, n(B) =6 nén P(B) =

C={(21), (2,2), (2,3), (2,4), (2,5), (2,6), (1,2), (3,2), (4,2), (5,2), (6,2)}, n(C) =11

nén P(C) = %

¢) Bién phdp 3: Ting cuong cac dang toan gom nhiéu tinh huéng khac nhau.

GV nén dua ra cac bai toan c6 nhiéu cau hoi véi dung y so sanh, phan biét gidp HS
nam chac cac khai niém, quy tac, cong thuc.

Vi du 35: Mot trudng tiéu hoc c6 50 HS dat danh hiéu chau ngoan Bac Ho, trong
d6 co bbn cap anh em sinh d6i. Nha truong can chon ra mot nhém 3 HS trong 50 HS
trén di du Pai hoi chau ngoan Bac Ho sao cho khdng c6 ciap anh em sinh d6i nao. Hoi
c6 bao nhiéu cach chon?

Giai:

Mot nhom 3 HS sao cho khdng ¢6 cap anh em HS sinh d6i nao, nén ta ¢6 cac trudng
hop sau:

- Trudng hop 1: Trong nhém 3 HS ¢6 1 HS trong bdn cap sinh doi.

Chon 1 HS trong bén cap sinh d6i co 8 cach chon HS thir nhat, c6 50 — 8 = 42
cach chon HS thir hai va c6 41 cach chon HS thir 3. Vay theo quy tic nhan ta co
8.42.41 = 13776 cach chon.

- Truong hop 2: Trong nhdm 3 HS khong c6 ai trong bén cap sinh d6i. Co 42 cach
chon HS thir nhét, 41 cach chon HS tht hai va 40 cach chon HS thir ba. Vay theo quy
tac nhan ta c6 42.41.40 = 68880 cach chon

Theo quy tic cong ta cé tat ca: 13776 + 68880 = 82656 cach chon

Vi du 36: Trong mot truong THPT, khéi 11 ¢6 280 HS nam va 325 HS nit.

a) Nha truong can chon mot HS khéi 11 di du da hoi cua HS thanh phé. Hoi nha

trrong ¢O bao nhiéu cach chon?

b) Nha truong can chon hai HS trong d6 ¢6 mot nam va mot nix di dy trai hé cia HS

thanh phd. Hoi nha truong c¢d bao nhiéu cach chon? [8; 54]
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Giai:

a) Nha truong can chon mot HS nén cé hai kha ning: chon nam hoic chon nit.
Chon nam cé 280 cach chon va cé 325 cach chon nir. Vay c6: 280 + 325 = 605
cach chon.

b) Nha trudong can chon hai HS trong d6 ¢6 mot nam va mot nix. Viéc 1am nay c6
hai cong doan: chon mot HS nam rdi chon mot HS nit. Chon nam c6 280 céch
chon va &ng véi cach chon nam ta c6 325 cach chon nit. Vay theo quy tic nhan
co tat ca: 280.325 = 91000 cach.

Vi du 37: Hop thir nhat chira 3 qua cau do va 2 qua cau xanh, hop thir hai chira 4
qua cau do va 6 qua cau xanh. Lay ngau nhién tir mdi hop mot qua cau. Tinh xac suat
sao cho:

a) Ca hai qua déu do

b) Hai qua cung mau

¢) Hai qua khac mau

Giai:

Khong gian mau 1a két qua cua hai hanh dong lién tiép: lay tr hop tha nhat mot qua
cau va lay tir hop thir hai mot qua cau. Do d6 n(Q) =CL.CL =50

Goi A 1a bién c6: “Qua lay tir hop thir nhat mau do”

A la bién cb: “Qua ldy tir hop thir nhat mau xanh”
B 1a bién cd: “Qua lay tir hop thir hai mau do”
B la bién cé: “Qua lay ra rir hop tha hai mau xanh”
C la bién cb: “Hai qua lay ra cing mau”
D 14 bién c6: “Hai qua lay ra khac mau”
Khi d6 A va B 1a hai bién cb doc 1ap voi nhau, AnB 14 bién cb: “Ca hai qua lay ra

déu c6 mau do”

a) Tac6:P(AnB)=P(A).P(B)=

gl w

.1:0,24
10

b) Tacd: C=(ANB)U(ANB), n(AnB)=2.6=12

N(ANB) NANB) 12 12_, 0
n(Q) n(€) 50 50

P(C):P((Am B)u(ﬂmﬁ)):
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¢) D& thay D va C la hai bién cb d6i nhau, nghia la
D=C = P(D)=P(C)=1-0,48=0,52
Vi du 38: M6t t6 ¢6 7 HS nam va 4 HS nir. GV can chon 3 HS xép ban ghé cua 16p,
trong d6 ¢o it nhat mot HS nam. Hoi ¢6 bao nhiéu céch chon?

Giai:

Ta c0 3 truong hop:

- Truong hop 1: ¢6 moét HS nam va hai HS nir thi ta c6 sb cach chon Ia
C;.CZ =42 cach chon.

- Trudng hop 2: ¢6 hai HS nam va mot HS ni thi ta c6 s6 cach chon 1a C2.C! =84
cach chon.

- Trudng hop 3: ¢6 ba HS nam va khdng c6 HS nit ndo thi ta c6 sé cach chon Ia
C? =35 cach chon.

Theo quy tic cong ta cd 42 + 85 + 35 = 161 céch chon.

Vi du 39: M6t cau lac bd Toan hoc ldc thanh 1ap c6 17 thanh vién, can bau chon ra
mot nhdm gom 3 nguoi.

a) Trong d6 c6 mot thanh vién lam giam ddc cau lac bo, mot thanh vién 1am phé
giam doc cau lac b va mot thanh vién 1am ké toan truong cau lac bo. Hoi trong trudng
hop nay c6 bao nhiéu cach chon?

b) Trong 3 ngudi d6 ai ciing c6 kha nang lam mot trong ba chac vu trén thi trong
treong hop nay cé bao nhiéu cach chon?

Giai:

a) Viéc chon ra mot nhdm gom 3 ngudi trong d6 c6 mot thanh vién lam giam dbc
cau lac bd, mot thanh vién lam pho giam doc cau lac bo va mot thanh vién 1am ké toan
tredng cau lac bd (thw tu 1a quan trong) la mét chinh hop chap 3 cua 17 nén ta co:
A’ = 4080 cach chon.

b) Viéc chon ra mot nhém gom 3 ngudi trong d6 ai cling ¢6 kha nang lam mat trong
ba chuc vy trén (tha tu khéng quan trong) 1a mot to hop chap 3 cua 17 nén ta co:
C. =680 cach chon.
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Vi du 40: Mét cudc thi c6 15 ngudi tham dy, gia thiét rang khong c6 hai ngudi ndo
c¢6 diém bang nhau.

a) Néu két qua cua cudc thi 1a viéc chon ra 4 ngudi diém cao nhét thi c6 bao nhiéu
két qua co thé?

b) Néu két qua cua cudc thi 1a viéc chon ra cac giai nhat, nhi, ba thi ¢ bao nhiéu
két qua co thé? [8; 63]

Giai:

a) Néu két qua cua cudc thi 1a viéc chon ra 4 ngudi diém cao nhat (khdng sap tha
tu) thi s& c6 CL =1365 két qua.

b) Néu két qua cua cudc thi 1a viéc chon ra cac giai nhat, nhi, ba (thir ty 1a quan
trong) thi s& c6 A% = 2730 két qua.

d) Bién phap 4: Dy kién cac sai lam HS c6 thé mdc phdi, phan tich va siza chira
sai lam cho HS.

C6 rat nhiéu sai 1am ma HS thuong gap phai khi hoc todn TH - XS (cac sai lam d&
dugc liét ké ¢ trén). Tuy nhién mot sai 1am ma HS thuong rat hay mac phai khi hoc
toan xAc suat do 1a sai 1am trong viéc tim khong gian mau cua phép thir va liét ké cac
két qua thuan lgi cho bién c6 can tim.

Vi du 41: C6 4 quén bai khac nhau, gom 2 quéan co va 2 quan nhép. Ngudi ta rit ra
ngau nhién cing mot luc 2 quan bai trong s6 4 quan bai d6. Tinh xéac suét rat dugc 2
quan cuing chat (cung 1a co hodc cung 1a nhép).

Giai:

Ta c6 khong gian mau gém hai kha ning: 2 quan rat ra déng chat, 2 quan rut ra

A A £ P . I S fos 1
khong dong chat. Twr d6 suy ra xac suat rut dugc hai quan cung chat la >

Sai lam: Liét ké khong gian mau thiéu. Khdng gian mau ¢ ddy gdom c6 3 truong
hop: hai quan cling co, hai quan cling nhép, hai quan khong dong chat (mét quan co va
mot quan nhep).

Loi giai dang:

Khéng gian mau gém c6 3 trudng hop: hai quan cing co, hai quin cing nhép, hai

quan khong ddng chat.
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. I C A 1
Xac suat rut hai quan cung co la 3

X&c suat rat hai quan cung nhép 1a %

A . A, ., . A feax 1 1
Vay x&c suat rat duoc hai quan cung chat la 3 + 3

-2
3

Vi du 42: Gieo hai con sic sic can ddi va dong chat. Tinh xé&c suat dé téng sé cham
Xuét hién trén mat cua hai con stc sic 1a 7.

Giai:

Ta c6 khong gian mau Q c6 | =36.

Goi A 12 bién c6 tong sé cham xuat hién trén mit caa hai con suc sic 12 7.

Taco: Q, ={(1;6),(2,5),(3;4)}=|Q,|=3.

Do d6 P(A) = = = L.
36 12

Sai 1am: Loi giai trén sai 1am & chd liét ké thiéu cac két qua thuan loi cho A dan
dén viéc tinh sai xac suit.

Loi giai dang:

Céc két qua thuan lgi cho A la: Q, ={(1;6),(2;5),(3;4),(6;1),(4;3),(5;2)}. Vay P(A) =
6_1
36 6

Vi du 43: C6 4 tim bia duoc danh s6 tir 1 dén 4. RGt ngiu nhién 3 tam. Tinh xéac
suit cua cac bién ¢ sau:

A: “Tong cac s trén 3 tim bia bang 8”

B: “Cac sb trén 3 tdm bia la sé tu nhién lién tiép”

Giai:

Taco n(Q) = A’ =24

A ={134, 143, 314, 341, 431, 413} suy ran(A) = 6 nén P(A) =

N

B = {123, 234} suy ran(B) = 2 nén P(B) = %
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Sai lam: O day HS d4 tinh sai s6 phan tir ciia khdng gian mau va sé phan ta ¢6 loi
cho bién ¢ dan dén tinh sai x4c suat. HS thay cac thé c6 danh s6 nén nham tudng viéc
chon 3 thé o lién quan dén thi ty.
Loi giai dang:

Taco n(Q)=C;=4

A ={(1,3,4)} suy ran(A) = 1 nén P(A) =

NG

B ={(1,2,3), (2,3,4)} suy ran(A) =2 nén P(B) =

N -

2.2.5. Bién phép 5: Hé théng hoa, bé sung thém cac deng bai tdp cho HS

- Hé théng hoa bai tap cho HS 12 GV 1am cho cac bai tap tré nén c6 hé thong.

- He théng hoa 1a mét trong nhiing bién phép, thao tac tu duy logic quan trong. NG
c6 tac dung 1am phong pha thém kién thirc d8 hoc biang mét tu twdng mai, xem xét cac
van dé d& hoc dudi goc do mai. Viéc 1am nay khéng chi giap nguoi hoc cing ¢b nhiing
diéu da hoc ma con sap xép ching mot cach c6 hé thdng chat ché.

- Viéc hé théng hoa cac dang bai tap s& gitp cho HS tiét kiém duoc thoi gian khi
hoc tap, gitip ngudi hoc tap trung va nhan biét thdng tin chinh xac cua bai hoc, cai
thién dugc trf nhé va sy sang tao. Viéc 1am nay con gidp cho HS biét nhan dang, sap
xép cac bai tap theo tha tu tir d& dén kho, tao mdi lién két giita céc kién thic, gilp HS
phét trién nang lyc tu duy logic, tu duy bién chirng nham phat trién nang lyc nhan thic,
hoat dong va sang tao, gilp HS c6 thé lap day nhing kién thicc ma minh da bi hong,
cung cb kién thic cii va sap xép ching thanh mot hé thdng chat ch&. Ngoai ra nd con
gilip HS phat trién nang lyc tu hoc, gidp HS ¢ thé ty hoc sudt doi.

- Viéc hé thdng cac dang bai tap trong chuong trinh toan phd thdng noi chung va
noi dung todn TH — XS nai riéng 1a mot viéc 1am hét stc can thiét. Cac noi dung trong
chuong TH — XS rét nhiéu va thudng gay nham lan cho HS, dic biét 1a ¢ nhiing cong
thire rat kho nhd. Do d6 néu GV hé thdng bai tap theo ting dang s& gidp cho HS dé
dang hon trong viéc chiém linh tri thirc, HS s& duogc hoc tirng dang mot cach nhuan
nhuyén rdi mai chuyén sang dang khéc, trong qua trinh hoc tirng dang nhu vay HS c6

thé tu rdt ra cho minh phuong phép giai phii hop véi tirng loai, tirng bai toan sao cho
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ho c6 thé giai bai toan d6 mot cach nhanh nhat.

- Pdng thoi viéc hé théng bai tap cho HS ciing gitp HS nam duoc tat ca cac dang
toan trong chuong nay.

- Viéc hé thdng hda bai tap cho HS nham muc dich cung cb thém kién thic cho HS
va gilp cac em c6 mot tai lieu tham khao dé st dung trong quaé trinh ty hoc cua minh.

- Hoc toan phan nhiéu 12 giai bai tap do d6 ma viéc hé théng lai cac dang bai tap va
t6 chuc day hoc giai bai tip mot cach co hiéu qua co vai trd quan trong dén chat luong
day hoc toan.

- Mic du d4 cb gang nghién cau rat nhiéu thi cac tac gia méi cd thé cho ra mot
quyén SGK tét nhat, dam bao day du kién thic nhat dé dung chung cho tat ca HS trén
toan quédc. Tuy nhién do viéc tat ca cac HS THPT déu st dung chung mét quyén SGK
nén viéc phan loai HS ciing con nhiéu kho khan, han ché. Do vay ma trong qua trinh
day hoc GV nén cung cap thém cho HS mét hé thdng cac c6 phan loai cac dang khac
nhau, pht hop véi ting d6i tuong HS khéc nhau. Bén canh d6 GV ciing can huéng dan
cho HS timg phuong phap cu thé dé giai tirg dang toan cu thé cua noi dung nay.

Vi du 44: GV c6 thé huéng dan cho HS tim ra loi giai cho bai toan: Ching minh
rang véi 2<k <n, k,ne N taco:

CK+2CK'+Cf? =Ck , nhu sau:

n+2

- Pay 1a mot bai toan chiing minh bat dang thirc lién quan dén cong thic tinh to hop.

Do d6 ta c6 thé nghi dén hai hudng giai sau:

+ Huéng 1: Ta sé str dung cong thirc tinh t6 hop C* =ﬁ dé bién doi ve tréi
I(n—k)!

thanh vé phai.

+ Hudng 2: Ta s& sir dung céc tinh chét cua t6 hop Ck=C™™* , Ck =Ck+Ck* @&
bién doi vé trai thanh vé phai.

Tuy nhién néu ching ta giai bai toan nay theo huéng 1 thi rat phuc tap, do do ta sé
xem x¢&t bai toan nay theo hudng 2.

Theo hudng 2 thi ta bién d6i bai toan nhu sau:

Cf+2ck*+CF2=(Ck+CKY+(CFt+CH?)=CF +Crl=C!

n+1 n+1 n+2

- C6 thé phan loai c4c bai todn & chwong TH — XS thanh hai dang bai chinh:
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+ Dang bai ¢6 101 vin (cac bai toan sir dung cac quy tic dém, cac quy tic tinh
X&C Suat, cac bai toan vé hoén vi, chinh hop, t6 hop...)
+ Dang bai vé& cong thac (phan 16n 1a cac bai toan vé st dung cong thuc nhi
thirc Newton)
Trong mdi dang nay lai dugc chia nho thanh nhiing dang cu thé nhu:
+ Dang bai tinh sb cach chon
+ Dang bai tinh x4c suat
+ Dang bai tinh sb cac s6 c6 thé thanh l1ap dugc...
- Bén canh d6 GV ciing nén bd sung thém nhitng bai toan nang cao hon cho HS
lam tai liéu trong qua trinh hoc tap caa minh.
2.2.5.1. C4c logi toan vé té hop
* Céc bai toan si dung hai quy tdc dém

- COng viéc dugc thyc hién bang hai phwong an (hay con goi 1a hai kha ning) thi
ding quy tic cong.
- Cong viéc dugc thyc hién bang hai cong doan thi ding quy tic nhan.
Vi du 45: Mot 16p hoc ¢6 21 HS nam va 23 HS nir. Hoi GV ¢6 bao nhiéu cach dé
chon ra mot HS di truc thu vién?
Dadp an: 44 céch chon
Vi du 46: C6 10 cap vo chong di du tiéc. Tinh sé cach chon mot nguoi dan ong
va mot ngudi dan ba trong bira tiéc d6 phat biéu y kién sao cho:
a) Hai ngudi d6 1a vo chong
b) Hai nguoi d6 khong 1a vo chong
Ddp an: a) 10 cach chon
b) 90 cach chon
Vi du 47: C6 ba kiéu mat dong hd deo tay (vudng, tron, elip) va bén kiéu day
(kim loai, vai, da, nhua). Hoi c6 bao nhiéu cach chon mét chiéc dong hd gom mot day
va mot mat.
Dap an: 12 c&ch chon
Vi du 48: Tir cac chir s 1, 2, 3, 4 ¢6 thé lap duoc bao nhiéu sb tu nhién gom:

a) Co hai chit s6



71
b) C6 hai chir sé khac nhau
Pdp dn: a) 16 6
b) 12 sb

* Cac bai toan vé sir dung cong thizc hodn vi, chinh hop, té hop

Khi giai mot bai toan phai chon trén mot tap X gom n phan tu ta s& dung:
- Hoan vi néu ta can chon hét cac phan tir caa X va sap tht tu chang.
- Chinh hgp néu ta chi chon k phan tir (1<k <n) va sap xép tha tu cac phan tir
da chon.
- T4 hop néu ta chi chon k phan tir (1<k <n) va khong sap xép thi ty cac phan
tur da chon.

Vi du 49: Trong mit phang cho 6 diém phan biét sao cho khong c6 3 diém nao
trong 6 diém do6 thang hang. Hoi c6 thé lap duoc bao nhiéu tam gidc ma cac dinh cua
né thudc tap hop diém d4 cho.

BDdp an: C} =20 tam giac

Vi du 50: Mot t6 ¢6 16 HS gém c6 6 HS nam va 10 HS nit. Can chon 3 ban vao
ban can su 16p. Hoi:

a) C6 bao nhiéu cach chon

b) C6 bao nhiéu cach chon mot HS nam va hai HS nir

BPdp an: a) CL =560 cach chon
b) C..CZ =270 cach chon
Vi du 51: C6 bao nhiéu cach sap xép 4 HS ngdi vao mot cai ban hoc ¢ 4 vi tri?
Ddp an: 4! = 24 cach

Vi du 52: Gia st ¢c6 7 bong hoa mau khac nhau va 3 lo kh&c nhau. Hoi c6 bao
nhiéu cach cam ba béng hoa vao 3 lo khac nhau?

Padp dan: A =210 cach

Vi du 53: Mot HS ¢6 15 quyén sach d6i mot khac nhau, trong d6 ¢6 5 quyén sach
Toan, 7 quyén sach Vin va 3 quyén sach Anh van. Hoi ¢ tit ca bao nhiéu cach sap
xép tat ca cac cudn sach d6 trén mot ké dai sao cho cac cudn sach cung bo dugc xép

canh nhau.
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Dap an: 31713151 = 21 772 800 cach
Vi du 54: C6 bao nhiéu sé tu nhién gém 5 chir s6 khac nhau sao cho trong d6 c6
mat dong thoi ba chir s6 0, 1, 2?
Bdp dn: 4.A2.A? =2016 s6
Vi du 55: Tur tap hop X = {0; 1; 2; 3; 4; 5} ¢6 thé lap dugc may s tu nhién co 4
chir s6 khéac nhau?
Pdp dn: 5.5 =300 6
Vi du 56: Can sap xép 5 HS A, B, C, D, E thanh mét hang doc. Hoi:
a) C6 bao nhiéu cach sap xép?
b) C6 bao nhiéu céach sap xép sao cho hai HS A va B ludn diing ¢ hai dau hang?
Dap an: a) 5! = 120 cach
b) 2131 = 12 c4ch
Vidu 57: Cho tap A = {1; 2; 3; 4; 5}. Hoi c6 thé lap dugc bao nhiéu sé chin c6 3
chir s6 khac nhau ma céc chir s6 ciia nd duogc lay tir tap A?
Pdp dan: 2.A? = 2456
2.2.5.2. Céc bai toan lién quan dén khai trién cong thirc Nhj thizc Newton

Dé giai cac bai toan lién quan dén viéc khai trién cong thirc Nhj thic Newton ta s&

xuat phat tir cong thic (a+b)" =CPa" +Cia"'b+...+Cra"*b" +..+Clb" = Y Cra"*b*
k=0

va két hop véi cac cong thic hoan vi P, =n!=n(n-1)(n-2)..1, chinh hop A! = Ky’

& hop Ck = A _n(=-)(n-2)..(n—k+1)
o T = Kl Kl

Trong cac bai toan lién quan dén khai trién cong thac nhi thire Newton con phan
thanh nhiéu dang nho nhu:

* Tim s6 hang trong khai trién nhi thirc Newton:

Phuwong phap: Str dung cong thic

(a+b)"=Cla"+Cla"'b+..+Cla"™ b +...+CJb" = Y Ca""b".

k=0

cha y:
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> Trong khai trién (a+b)" ta duoc n + 1 s6 hang va sé hang thirn + 1 12 s6
hang x,., =Cra"*b".
> Do C¥=C"* nén hai bién va cac hé s6 cach déu hai bién bang nhau.
> Tong s6 mii cia a va b ludn bang n.

Vi du 58: Tim sb hang khong chira x trong khai trién nhi thicc Newton

1\
@) (x>0)

(2x+
Dap an: 6528

Vi du 59: Tim sb hang khong chira x trong khai trién nhi thicc Newton (x+%)10
Dap an: 252

Vi du 60: Tim s6 hang chira x° trong khai trién nhi thicc Newton (2X—%)17

Dap dn: 19 496 960

* Tim hé sé cua mét liiy thira trong khai trién nhi thirc Newton:

Phuong phap:

> Dua khai trién nhi thic Newton vé dang: (a+b)" = Y Cra"*b*
k=0

> Xéc dinh k bang céach giai phuong trinh
> Tinh hé sb theo cong thic t6 hop:

c A nl n(-1)(n-2)..(n-k+1)
"kl kWn—k)! k!

Vi du 61: Tinh hé sb cia x°y® trong khai trién (x+ y)*

Dap an: 1287
Vi du 62: Tim hé sé cua x° trong khai trién (1 + x) *

Dap an: 729

Vi du 63: Tim hé sé cua x°trong khai trién (x+£)11
X

Dap an: 330

Vi du 64: Tim hé sé cua x° trong khai trién x(1—2x)° + x?(1+ 3x)™
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Dap an: 3320

* Tim s6 phan ti n trong khai trién nhi thizc Newton:

Phuong phap:

> Dua khai trién nhi thic Newton vé dang: (a+b)" = Y Cra"*b*
k=0

> Ap dung cong thirc: Ck:ik: n' _n(n-1)(n-2)..(n-k+1)
' Skl k)(n=k)! k!

> Giai phuong trinh theo bién n d& thu duoc.
Vidu 65: Biét rang hé sé cua x™2 trong khai trién (x—%)n bang 31. Tim n.
Dap an: n =32
Vi du 66: Biét hé s6 cua x* trong khai trién (1 + 3x)" la 90. Hay tim n?
Dap dan:n=>5
* Tinh téng cac té hop nho i dung khai trién nh; thixc Newton:

> Khai trién (1+x)".

> Dua vao yéu cau cua dé bai ta cho x nhan mét hay hai gié tri thich hop.
Vi du 67: Tinh gia tri ciia biéu thac: S= C2+Cl +C2 +...+ C?
Dadp an: Ta co
(x+1)° =CIx® +Cox® +C2x* + CIxX* +C/x* +Cox+C¢ .
Chox =1tac6: 2° = CJ+Ci+C.+..+C2 =64=S
2.2.5.3. C4c bai toan vé xac sudt
* Tinh x&c sudt ciia mét bién co theo dinh nghia c6 dién dwa vao phép dém céc

phan ti
Phuong phap:

> Dém sb phan tir cua khdng gian mau Q
> Dém sb phan tir cia tap Ala Q,

> Tinh xéc suat P(A) theo cong thic : P(A) = %

Vi du 68: Lay ngau nhién mot the tir mot hop chira 20 thé duoc danh s tir 1 dén

20. Tim xac suat dé thé duoc lay ghi sé:
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a) Chan
b) Chia hét cho 3
¢) Lé va chia hétcho 3
Giai:
Khéng gian mau Q ={1,2,3,...,20},n(Q) = 20.. Ki hi¢u A, B, C la cac bién cé twong
urng vai cau a), b), ¢)

a) A={2,4,6,810,12,14,16,18,20},n(A) =10 = P(A) =%

b) B ={3,6,9,12,15,18},n(B) = 6 = P(B) :%

¢) A=1{3,9,15),n(C) =3= P(C) :2%

Vi du 69: Gieo ddng thoi 3 ddng xu can ddi va dong chat. Tinh x4c suat dé co it

nhat mot mat sap xuat hién.

Giai:

Ta c6 khong gian mau Q = {SSS, SSN, SNS, SNN, NSS, NSN, NNS, NNN} suy
ran(Q)=8.

Goi A 1a bién c6 : “it nhat mot mat sap xuét hién”, khi d6 ta c6 A = { SSS, SSN,

SNS, SNN, NSS, NSN, NNS} suy ra n(A) = 7. Vay P(A) = %

* Tinh xac sudt cua bién cé theo dinh nghia cé dién duwa vao cac quy tdc céng,

quy tdc nhan va cac cong thixc hoan vi, chinh hop, té hop.

Phuong phap:
> Sur dung céc quy tic dém, cong thirc hoan vi, chinh hop, t6 hop dé tinh sé phan

tir cia khdng gian mau va sb phan tir cia tap A.
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> Tinh xac suat P(A) theo cong thic P(A) = ]

]

Vi du 70: Mot cira hang ban giay c6 4 d6i giay mau xanh va 3 doi giay mau do.
Nguoi ta ldy ngiu nhién 3 doi gidy. Tinh xac suat dé lay duoc:

a) Hai doi giay mau do va mot doi giay mau xanh.

b) Ca ba d6i giay déu mau xanh.

Giai:

Tong sb ta c6 7 doi gidy, ta 14y ngiu nhién 3 d6i do d6 khong gian mau co:

C? =35 phan tur.

a) Goi A la bién c6: “ Liy duogc hai doi gidy mau d6 va mot doi gidy mau xanh”

Ta c6 s6 cach dé lay dugc hai doi giay mau do va mot doi gidy mau xanh la

C2.Cl=12 cach. Vay P(A) = %

b) Goi B la bién c6: “Lay dugc ca ba dbi giay déu mau xanh”

Ta co C2 =4céch lay ca ba doi giay déu mau xanh.

A

35

Vi du 71: Mot hop chira 10 qua cau do danh sé tir 1 ¢én 10 va 20 qua cau xanh

Vay P(B) =

danh s6 tir 1 dén 20. LAy ngau nhién mot qua cau. Tinh xac suét sao cho qua chon duoc:

a) Ghi sb chan

b) Mau dé

¢) Mau d6 va ghi sé chan

d) Mau xanh hoic ghi s6 Ié

Giai:

Tach n(Q) = CL =30

a) Goi A 12 bién c6: «Qua cau ghi sé chan»

S6 céach chon qua cau xanh ghi s6 chan 1a 10 cach va sé cach chon qua cau do ghi
sb chan 1a 5 cach nén n(A) = 15.

A 15 1
Vay P(A) = 30 2
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b) Goi B 1 bién c6: «Qua cau ly ra 1a mau do»

Taco: n(B) =10 nén P(B) = 2 -1
30 3
¢) Goi C la bién cé: “Qua cau lay ra 1a mau do va ghi sé chan”
) 5 1
Khi 36 n(C)=5nén P(C)= —==
1d6 n(C) nen()306
d) Goi D 1a bién cé: «Qua duoc chon 1a mau xanh hoic ghi sé 1é»
4. _ _ A _25 5
Taco:n(D) =20 +5=25. Vay P(D) = 05

* Tinh xac sudt bang quy tdc céng

Phuong phap:
> St dung Ki thuat dém
> Xac dinh hai bién ¢ xung khic
> Sur dung cong thicc: P(AUB) =P(A)+P(B) néu AnB=0
Vi du 72: M6t hop dung chin thé danh sé tir 1 dén 9. Rt ngau nhién hai thé rdi
nhan hai sé ghi trén thé véi nhau. Tinh xé&c suat dé két qua nhan duoc 13 mot sé chan.

Giai:

Goi A 12 bién cd: “Rat duoc mot thé chin va mot thé 167, B 1a bién ¢b: “Ca hai thé
duoc rit ra 1a thé chdn”. Khi d6 bién cb C: “Tich hai s ghi trén thé 1a mot s6 chin” 1a:
C=AuUB.

Do hai bién cé A va B xung khic, nén P(C)=P(AUB) = P(A)+ P(B). Vi c6 4 thé

1~1 2
chan va 5 thé 1é nén ta cé: P(A) =C5—C2:4=§; P(B) =C—;=£. Vay
C2 36 C2 36
PC)=P(AUB) =22, 08 _13
36 36 18

* Tinh xac sudt bang quy tic nhan

Phuong phap
> Chung to rang A, B doc lap.
> Tinh xac suat P(A), P(B)
> Tinh P(AB) = P(A).P(B)
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Vi du 73: Mot chiéc may c6 hai dong co hoat dong doc 1ap véi nhau. Xac suat dé
dong co thir nhat va dong co thir hai chay tét twong tng 12 0,8 va 0,7. Hay tinh xéc suét
dé ca hai dong co déu chay tbt.

Giai:

Goi A 12 bién cé: “Pong co thtr nhat chay tét”
B 1a bién cé: “Pong co thir hai chay tot”
C la bién cb: “Ca hai dong co déu chay tét”
Khi d6 A, B 1 hai bién c¢6 doc 1ap nén P(C) = P(AB) = P(A).P(B) = 0,8.0,7 = 0,56

Vi du 74: X4c suit dé danh trung 15 golf cia mot van dong vién 1a 0,65. Ngudi do
danh lién tiép hai qua golf doc 1ap nhau. Tinh xac suat dé co dung mot qua golf vao 19.

Giai:

Goi A 12 bién c6: “Qua golf thir nhat vao 16”

B 1a bién c6: “Qua golf thir hai vao 156”
C la bién cb: “Cé dting mot qua golf vao 15”
Khi d6 ta c6: C = ABUAB.
Vay: P(C) = P(ABuU AB) = P(A).P(B) + P(B).P(A) =0,65.0,35+0,35.0,65 = 0,455
KET LUAN CHUONG II

Trong chuong niy d4 dua ra cac bién phap su pham dé gop phan phat trién nang luc
PH & GQVD cho HS va trong mdi bién phap déu cd cac vi du minh hoa.
Céc bién phap su pham nay dugc xay dung dua trén co sé i luan cua phuong phap day
hoc theo hudng giup HS PH & GQVPD cung voi dic diém caa chu d& TH — SX.
Chuong nay ciing d4 théng ké lai nhiing kién thirc co ban ma HS can phai nam duoc
khi hoc xong ndi dung nay, dwa ra nhiing sai lam ma HS thudng mac phai dé khi day
hoc GV céan cha y cho HS giup HS tranh duoc nhiing sai 1am dang tiéc nay, dong thoi
trong chuong II khoa luan ciing da trinh ndy mot vai vi dy dé gitp HS thay duoc tng
dung thuc tién cia TH — XS diéu nay sé& gitp cho HS ¢ y thitc hon trong qua trinh hoc

tap va hé thong lai bai tap theo ting dang dé HS dé& nam kién thtrc hon.
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CHUONG IIl. THUC NGHIEM SU PHAM
3.1. Muc dich ctia thuc nghiém sw pham
Viéc t6 chic thyc nghiém su pham vé phuong phap day hoc “phét trién nang lyc PH
& GQVPD” cho HS théng qua day hoc chi d¢& TH — XS Pai s6 va giai tich 11 nang cao
la nham cac muc dich sau:
- Tha nhét, kiém tra lai gia thiét khoa hoc vé day hoc PH & GQVD cho HS.
- Thir hai, kiém tra lai tinh hiéu qua cia céc bién phap su pham nham phéat trién ning
lyc PH & GQVD trong viéc day hoc chit @& TH — XS cho HS .
- Thit ba, kiém tra chat lugng cua HS trong viéc phat trién niang lyc.
- Tha tu, gitp GV nhan thie dugc tim quan trong caa viéc to chac day hoc theo dinh
hudng phat trién nang luc PH & GQVD cho HS.
3.2. Té chirc va ndi dung cia thuc nghiém sw pham
3.2.1. Té chirc thuc nghiém
- Thuc nghiém su pham dugc tién hanh ¢ 16p 11A2 va 16p 11A5 cia trudng
THPT Lap V0 2, huyén Lap VO, tinh Pong Thap. Trong d6, 16p 11A2 1a 16p thyc
nghiém, 16p 11A5 la I6p d6i ching. Theo sy goi Y, huéng dan caa GV & trudng thi hai
|6p nay 1a twong duong nhau.
- Thoi gian thuc nghiém duoc tién hanh tir 17/2/2014 dén 12/4/2014.
- GV day Iép thuc nghiém: Tran Thi Cam Nhung
- GV day I6p d6i ching: BUi Phi Hitu
3.2.2. Ngi dung thec nghi¢gm
Thuc nghiém su pham duoc tién hanh trong Chuong II: T6 hop va Xéc suat. Phuong
phap thuc nghiém Ia t6 chic day hoc theo hudng phat trién ning lyc PH & GQVP cho
HS. Vi phuong phap nay toi tién hanh soan giang hai bai sau:
- Bai 2: Hoan vi, chinh hop va t6 hop (tiét 1)
- Bai 5: Cac quy tac tinh xac suét (tiét 1)
Sau khi day thuc nghiém tdi ciing d4 tién hanh cho 16p lam maot bai kiém tra dé
danh gia lai hiéu qua cua phuong phap day hoc nay.
*Y dinh sw pham ciia dé kiém tra

Cau 1: kiém tra tinh hiéu qua cua bién phéap 1 va bién phép 4.
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Cau 2: kiém tra tinh hiéu qua cua bién phép 2.

Cau 3: kiém tra tinh hiéu qua cua bién phép 1.

Cau 4: kiém tra tinh hiéu qua cua bién phép 4.

3.3. Panh gia két qua thuc nghiém su pham
3.3.1. Két qud dinh tinh

Thong qua cac gid day noi dung TH — XS theo hudng phat trién ning luc PH &
GQVP cho HS cho ta thay:

- Viéc &p dung cé4c bién phap su pham ciing dd dem lai mot két qua nhat dinh.

- Trong qué trinh hoc tap HS clng da tich cuc suy nghi, tham gia xay dung bai,
PH & GQVDP, tich cuc tham gia phat biéu y kién 1am cho cé4c gio hoc s6i ndi hon.

- C4c em dan dan nim dugc cac kién thic co ban cua chuong mot cach viing
chic hon, phén biét dugc cac quy tic, cong thac dé nham Ian nhau nhu: quy tac cong,
quy tic nhan, céng thtc chinh hop, t6 hop,...

- Thong qua cac hoat dong HS cam thiy thich tha hon véi viéc hoc tap theo
phuong phap PH & GQVD, HS bi cudn hit vao cac cong viéc hoc tap, tao cho HS long
ham hoc, hinh thanh ki ning, ki xao, khoi day kha ning tim an cia mdi HS. Pdng thoi
cling gitp cho HS cam thiy thém yéu mon toan hon.

3.3.2. Két qud dinh lwong
Két qua 1am bai kiém tra cua Iop thuc nghiém va Iép ddi ching duoc thdng ké va
tinh todn théng qua bang dudi day:
- Lép thuc nghiém: (16p 11A2)

Gidi Kha Trung binh Yéu Kém
Lop/Si

< (8-10 d) (6,5-7,8 d) (5-6,3 d) (3,5-4,8) (dwoi 3,5)
SO

SL % SL % SL % SL % SL %

11A2 /| 9 |23,68| 16 (42,11 11 |28,95| 1 2,63 1 2,63
38
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- Lép ddi ching (16p 11A5)

Gidi Kha Trung binh Yéu Kém
Lop/Si

7
X

SO

8-104d) | 6,57,84d) | (56,34 | (3548 | (dusi3,s)

SL % SL % SL % SL % SL %

11A5 /| 4 1142 9 |2571| 13 |37,14| 5 |[14,29| 4 |11,43
35

Nhdn xét: Qua két qua thong ké trén ta thdy budc dau thuc hién viéc day hoc theo
huéng phét trién niang luc PH & GQVD cho HS 1 thanh cong. Cac bién phap su pham
dugc dé ra 1a kha thi va hop Ii.

KET LUAN CHUONG III
Trén co sé ly luan vé ning luc, ning luc giai quyét van dé va ning luc giai toan theo
dinh huéng PH & GQVD trong day hoc Toadn chu dé “TH - XS”, tir thuc tién day hoc
va day hoc chu @& “TH - XS” hién nay cua trudng THPT, nghién ciru dé xuat cac bién
phap nham phat trién ning lyc PH & GQVP gop phan nang cao chat lugng day hoc

toan Pai s6 - Giai tich ndi riéng va toan THPT ndi chung.
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KET LUAN
Khoa luan da dat duoc mot s6 van dé sau:
- Nghién ciu vé nang luc néi chung, nang luc toan hoc néi riéng va nang luc PH &
GQVP ciing nhu nghién citu Vé co so | luan caa phuong phap day hoc PH & GQVD.

- Ngoai ra khoa luan con hé thdng lai noi dung chuong TH — XS & sach Dai s6 va
giai tich 16p 11 nang cao va thuc trang day hoc chuong nay ¢ truong THPT.

- Dua vao cac co so Ii luan va thyc tién thi khoa luan ciing d dé ra céc bién phap
nham phat trién nang luc PH & GQVD cho HS.

- Qua khoa luan ciing cho chiing ta thdy dugc rang trong qué trinh day hoc GV nén
4p dung phuong phap day hoc nham phat trién nang luc PH & GQVD cho HS dé gop
phan 1am phong phu thém cic phuong phap day hoc ma GV &p dung khi dung 16p
cling nhu gop phan nang cao chat luong hoc tap cua HS.

- P4 t6 chac thyc nghiém su pham dé kiém tra tinh kha thi va hiéu qua cua céac
bién phap su pham dugc dua ra trong chuong II cua khoa luan.

- Do dot thyc tap su pham khong roi vao dung ndi dung nghién ctru nén viéc thuc
nghiém ciing con gap mot s6 kho khan.

Pé tai c6 thé nghién ciru theo hudng:

- Phét trién nang lyc PH & GQVD bang phuong phap day hoc kién tao.

- Phét trién nang luc PH & GQVD trong day hoc céc khai niém ¢ truong THPT,

- Phét trién ning lyc PH & GQVP trong day hoc dinh li ¢ trudng THPT theo con
duong c6 khau suy doan, con dudng suy dién.

Khoa luan chic chan s& khong thé tranh khoi nhiing thiéu sét rit mong nhan dugc
su gop Y chan tinh cua quy thay cd va cac ban dé khda luan dugc hoan thién hon.

Xin chan thanh cam on!
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PHU LUC 1
Giao an 1:
Tiét 26: Bai 2: HOAN VI, CHINH HOP VA TO HOQP (tiét 1)
I. MUC TIEU
1. Vé kién thirc
Gilp HS ndm duoc:
- Khai niém hoan vi, cong thuc tinh s6 hoan vi cua mot tap hop ¢6 n phan tu.
- Hoc sinh can hiéu duoc cach chimg minh dinh ly vé sé céc hoan vi.
- Khai niém chinh hop, céng thic tinh sé cac chinh hop chap k caa n phan tu.
- Hoc sinh can hiéu dugc cach chimg minh dinh 1y vé s6 cac chinh hop chap k cua
n phan tir.
- Hoc sinh phan biét dugc khai niém: Hoan vi va chinh hop.
2. Vé ki ning:
- Ap dung duoc cac cong thic tinh s6 cac hoan vi, sé cac chinh hop chap k caa n
phan tir.
- Van dung dugc vao giai cac bai tap co lién quan.
3. Vé thdi dp:
- Tu giac, tich cuc trong hoc tap.
- Biét phan biét rd cac khai niém co ban va van dung trong timg truong hop, bai
toan cu thé.
- Tu duy céac van dé cua toan hoc mot cach 16gic, thuc té va hé théng.
Il. CHUAN BI

1. Gido vién
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- Phuong tién: SGK, gido an, sach GV.

- Phuong phép: goi md van dap, néu va giai quyét vin dé, hoat dong nhom.

2. Hoc sinh: : SGK, vé ghi bai, xem bai trudc khi dén 16p.

I11. TO CHUC DAY HQC

Hoat dong cia GV

Hoat dong cia HS

Noi dung

Hoat ddng 1: On dinh lép (1 phut)

Lép 11A2, si sé 38 HS

Hoat ddng 2: Kiém tra bai cii (6 phut)

- GV néu cau hoi kiém tra
bai ct.

- Goi 2 HS Ién bang lam,
moi HS lam mot cau.

- Sau d6 GV goi mot HS
khac nhan xét va GV sé
dua ra y kién cua minh va
cho diém HS.

HS lam bai:

a) V&i chir sb dau tién 1a 3
thi cac chix s6 con lai (tir 2
dén 5) mdi chix s6 déu co 7
cach chon tur tap hop X.
Theo quy tic nhan ta co
1.7.7.7.7 = 2401 s6.

b) Céc sb tu nhién c6 5 chir
s6 lay tr X gom co
7.7.7.7.7 = 16807 sb.

Cac sd tu nhién ldy tir X c6
chir s6 tan cung bang 4 thi
gom ¢6 7.7.7.7 = 2401 sb.
Vay sb cac sé tu nhién
khéng tan cung bang chir
s6 4 la 16807 — 2401 =
14406 sb.

Cau héi kiém tra bai
cu:

Cho X = {1, 2,3, 4,5, 6,
7}. Hoi cb bao nhiéu chir
sb lay tur X sao cho:

a) CO chir s6 dau 14 3

b) Khong tan cing bing

chit sb 4

Hoat dong 3 : 1. Hoan vi (13 phut)

- GV @dua ra bai toan md
dau: Ta c6 thé lap duoc
bao nhiéu s tu nhién c6 3

chit sb khac nhau tir cac sb

- HS dua ra két qua :

Ta c6 thé lap duoc céac sb
nhu sau: 123, 132, 213,
231, 312, 321. Vay ta co

1. Hoan vi

a) Hoanvilagi ?

Cho tap hop A c6 n phan
te (n=1) phan ti. Khi
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1,2,37?

- Mdi s tim dugc 12 mot
cach sap xép thi ty ba phan
trcuatap hop A={1; 2;
3} duoc goi 1a mot hoén vi
cia ba phan ta nay. Hoi
hoan vi cua n phan tir 1a gi?
- Viéc lap ra mot sé ¢ 3
chir sé khac nhau tir cac
chir sb trong tap hop A =
{1; 2 3} c6 thé chia thanh
nhitng céng doan nao va
mdi cong doan cé bao

nhiéu cach chon?

- Vay cac sd cd thé duogc
tinh theo quy tic nao va
bang bao nhiéu?

- GV t6 chac cho HS thao
ludn nhém dé tim ra sé céac
hoan vi cua mot tap hop co

n phan tir.

- GV nhan manh lai kién

thé 1ap duoc tat ca Ia 6 s6.

- Cho tap hop A ¢6 n phan
tr (n>1) phan te. Khi sap
xép n phan tt ndy theo mot
thir tu, ta dugc mot hoan vi
cac phan tir cua tap A (goi
tat 1a mot hoan vi cua A).

- Mdi céch 1ap ra mot s6 cé
3 chit s6 tr cac chir sb
trong tap hop A c6 3 cdng
doan:

+ Cong doan 1: chon sb &
vi tri hang tram, cé 3 cach
chon.

+ Cong doan 2: chon sb &
vi tri hang chuc, ¢6 2 cach
chon.

+ Cong doan 3: chon s6 &
vi tri hang don vi, c0 1
cach chon.

- Ap dung quy tic nhan va
bang 3.2.1 = 6 s6.

- HS sé thao luan: ta sé
chia mdi cach sip xép thu
tu n phan ta cua tap hop A
thanh n cong doan va tim
ra dugc sb cac hoan vi cua
n phan tir 13 :
1.23...(n=1).n

sap xép n phan ti nay
theo mot th tu, ta duoc
mot hoan vi cac phan tu
cua tap A (goi tat 1a mot
hoan vi cua A).

b) Sé cac hoan vi

sb cac hoan vi cua mot
tap hop cd n phan tir 1a

P =n = 123...(n -

1).n
Vi du: Tir cac chir s6 0,
1, 2, 3, 4 ¢6 thé lap duoc
bao nhiéu s tu nhién c6
5 chir s6 khac nhau ?
Giai:

Goi sd tu nhién can lap
c6 dang aa,aaa, Vo
diéu kién a, =0 va cac
chir s6 a,,a, a,a phan
biét.

+ Budc 1: chon a ¢ 5
cach chon (do a, khac 0)
+ Budc 2 : ta sap 4 chir
sb con lai vao 4 vi tri cé
41 = 24 céch.

Theo quy tac nhan ta cé
5.24 = 96 S0.
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thiac can nhd cho HS: s6
cac hoan vi cua mot tap
hop c6 n phan ti 14
P=n=123...(n-1).n
- GV cho HS lam vi du.

-HS lam vidy :

Goi sb tu nhién can lap co
dang aa,aaa, Voi dicu
kién a, #0 va cac chir sb
a,,a,,a,,a phan biét.

+ Budc 1: chon a co6 5
cach chon (do a, khac 0)

+ Budc 2 : ta sip 4 chir sb
con lai vao 4 vi tri cé 4! =
24 céch.

Theo quy tic nhan ta co
5.24 = 96 S0.

Hoat

dong 4 : 2. Chinh hegp (15 phut)

- GV dua ra bai toan mo
dau: Co thélap duoc bao
nhiéu sé ¢ 2 chir s6 khac
nhau tur tap hop A = {1, 2;
3; 4}. Hay liét ké cac

$6 d6?

- Viéc 1ap ra mot s6 nhu
trén c6 thé chia ra lam
nhitng céng doan nao va
mdi cong doan nhu vay co

bao nhiéu céach chon ?

- HS tra loi: ta c6 thé lap
duoc tit ca 1a 12 sb nhu
sau: 12, 13, 14, 21, 23, 24,
31, 32,34, 41, 42, 43.

- Viéc 1ap ra mot sd nhu
trén gdém c6 hai céng
doan :

+ Cong doan 1: chon sb &
vi tri hang chuc, c6 4 cach

chon.

2. Chinh hep

a) Chinh hop lagi ?

Cho tap hop A gdm n
phan tir va sd nguyén Kk
v6i 1<k <n. Khi lay ra k
phan tir cia A va sap xép
ching theo mét thi tu, ta
dugc mot chinh hop chap
k cia n phan tor cua A
(goi tat 1a mot chinh hop
chap k cua A).

b) Sé cac chinh hop
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- Vay s6 cac sd co thé lap
dugc dugc tinh theo quy
tac nao va bang bao nhiéu?
- Ngoai céch lap nhu trén
ta con c6 céach 1ap nao khac

nira khdng?

- Mdi céach chon ra hai s6
trong bén s6 da cho roi
dem xép theo mot thu tu
nhit dinh dugc goi 12 mot
chinh hop chap hai caa bén
phan tir. Vay chinh hop

chap k cua n phan tu 1 gi ?

- GV t6 chic cho HS hoat
dong nhom dé phat hién ra
s6 chinh hop chap k cua n
phan tir.

- GV nhan manh lai kién
thirc can nhé cho HS: s

cac chinh hop chap k caa n

+ Cong doan 2: chon s6 &
vi tri hang don vi, c6 3
cach chon (do chir s6 hang
chuc phai khac chit s6 ¢
hang don vi).

- Ap dung quy tic nhan ta
c6 4.3 = 12 s6.

- Céac sb co thé lap dugc
bang cach chon ra hai sb
bat ki trong bon sé da cho
réi dem sap xép tht tu cho
hai s6 d& chon.

- HS phét biéu dinh nghia :
Cho tap hop A gém n phan
tr va s6 nguyén Kk Vi
1<k <n. Khi lay ra k phan
tir cia A va sap xép ching
theo mot tha tu, ta duoc
mot chinh hop chap k cta n
phan tir caa A (goi tit Ia
mot chinh hop chap k cua
A).

- HS thao luan nhom dua
theo bai toan mo dau s& tim
ra dugc sb cac chinh hop
chap k cia n phan tir 1a
n(n-1)(n-2)...(n—-k+1)

S6 cac chinh hop chap k
cta n phan tir 1a

« _nl
A= (n—k)!

n(n-1)(n-2)...(n—-k+1)

Chdy: Taquy uéc 0! =1
va A'=1

Vi du: Mot 16p hoc cé
40 HS. GV can chon ra
moét nhém gom 3 HS,
trong d6 c6 mot HS lam
l6p truong, mot HS lam
I6p ph6 va mot HS lam
bi thu. Hoi cé bao nhiéu
cach dé GV chon?

Giai:

Viéc chon ra mét nhém
gom 3 HS trong d6 c6
mot HS lam 16p truong,
mot HS lam 16p pho va
mot HS 1am bi thu 1a mét
chinh hop chap 3 cua 40
phan tir nén ta co:

A’ =59280 cach chon.
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phan tir 1a
« _nl
A= (n—k)!

n(n-1)(n-2)...(n—-k+1)

- GV cho HS lam vi du.

Hoat ddng 5 : Ciing cé va din do (10 phut)

- Qua bai hoc hdm nay céac
em can nam duoc :

+ Hoén vi la gi? Céng thuc
tinh s& cac hoan vi cua tap
hop gom c6 n phan tir.

+ Chinh hgp la gi? Céng
thire tinh sb chinh hop chap
k cia mot tap hop gom co
n phan tir.

- GV yéu cau HS lam bai
tap cung cé.

- GV nhan xét, stra chira
cho HS.

- Cac em vé nha hoc bai,
lam bai tap 5, 6 trang 26
SGK va xem trudc phan

con lai cua bai hém nay.

- HS lam bai :

a) Mdi cach xép 10 HS nay
thanh mét hang doc l1a mot
hoan vi cua 10 phan tir. Do
d6 ta c6 sd cach sap xép 10
HS thanh mét hang doc la:
10! = 3 628 800 cach.

b) Mbi céach chon ra 3 HS
tr 10 HS dé di truc sao do
trong d6 mot em tryc veé
kiém tra so dau bai, mot em
truc vé kiém tra vé sinh va
mot em truc vé tac phong
caa HS la mét chinh hop
chap 3 cua 10 phan tir. Do
d6 ta co sd cach chon I

A} =720 céch chon.

Bai tap cung co:

Mot t6 ¢ 10 HS. Hoi:

a) CO bao nhiéu cac xép
10 HS nay thanh mot
hang doc?

b) C6 bao nhiéu cach dé
GV chon ra mot nhom
gom 3 HS di truc sao do
trong d6 mot em truc vé
kiém tra s6 dau bai, mot
em truc vé kiém tra vé
sinh va mot em truc vé

tac phong cua HS?

Giado an 2:

Tiét 35: Bai 5: CAC QUY TAC TINH XAC SUAT (tiét 1)
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I. MUC TIEU
1. Vé kién thirc
Gilp HS nim duoc:
- Céc khai niém: bién cb hop, bién cb xung khac, bién cé déi.
- Cong thuc cong xac suat va diéu kién ap dung cong thic nay.
- Cong thirc cong xac suat déi voi hai bién cd ddi nhau.
2. Vé ki nang
- HS nhan biét va thé hién dugc cac bién cb hop, bién cb xung khac, hai bién c6 d6i
nhau.
- HS biét &p dung cong thirc cong xac suat dé giai cac bai toan xac suat don gian.
3. Vé thdi dé: can than, chinh xéc, tich cuc suy nghi tham gia vao bai hoc, tim toi dé
tra 161 cau hoi va hoat dong nhom.
Il. CHUAN BI
1. Gido vién:
- Phuong tién: SGK, gido an, bang phu.
- Phuong phép: goi md van dap, néu va giai quyét vin dé, hoat dong nhom.
2. Hoc sinh: : SGK, vé ghi bai, xem bai trudc khi dén 16p.
I11. TO CHUC DAY HQC

Hoat dong cia GV Hoat dong cia HS Noi dung

Hoat ddng 1: On dinh lép (1 phut)
Lép 11A2, si sé 38 HS

Hoat dong 2: Kiém tra bai cii (10 phut)

- GV néu cau hoi kiém | - HS l1am bai Xét mot phép thir duoc thuc hién
tra bai ca. theo thr ty sau: gieo mot dong xu
- GV goi mot HS lén can dbi va dong chat va gieo tiép
bang lam bai. Sau d6 goi maot con sic sic can ddi can chat.
mot HS khac nhan xét Goi A 1a bién cb: “Pdng xu xuat
bai lam cua ban. hién mat ngua”

- GV nhan xét, sira chira B 14 bién cé: “Con suc sic xuat
va cham diém cho HS. hién mat cd sé cham chia hét cho
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3
C 1a bién cb: “ Pong xu xuét hién
mat sip va con sUc Sic xuat hién
mat ¢6 s6 cham chan”

D 14 bién cb: “Pong xu khdng xuat
hién mat ngua”

1. Md ta Q,,0,0Q,0UQ, . Phat
biéu bang 1oi bién c6 ma co tap cac
két qua thuan loi cho nd Ia
Q,uQ;.

2. Mb ta Q,,Q.,Q, Q.. Bién cb
A va C c6 ddng thoi xay ra khong?
3. Mo ta Q,,Q,,Q,nQ,. Em co
nhan xét gi vé hai ménh dé phat
biéu bién c6 A va D. Dung phép
toan tap hop biéu dién Q theo
Q,vaQ,

Hoat do

ng 3: 1. Quy tic céng xac suat (18 phat)

- Tur phan kiém tra bai
cii GV nhan manh lai:

+ Cau 1 con phét biéu
“A hoac B xay ra”

+ Cau 3: Néu D xay ra
thi A c6 xay ra khéng?
Va ménh dé dao lai con
diang khong?

- Bién ¢ ma tap cac két
qua thuan loi cho né la

Q,uQ, la mot trong

- Néu D xay ra thi A
khéng xay ra. Va néu
A xay ra thi D khéng

Xay ra.

1. Quy tic cdng X4c suat

a) Bién cé hop

+ Hop cua hai bién c6 A & B ki
hiéu: AUB

+ Bién c6 AUB dugc phat biéu:
+ Tap cac két qua thuan lgi cho
biéncé AUB Ia: ......

+ AUA U...UA_ la bién co: “it
nhit mot trong k bién cb

ALA,.. A Xayra.
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nhitng bién c6 ma tiét
hoc hoc hém nay chung
ta s& dé cap dén.

- Trong tiét hoc nay ta
lubn gia thiét cac bién
cd dang xét 1a cac bién
cd cua cung mot phép
ther T ndo d6 va cac két
qua cua T 1a dong

kha nang.

- Quay tro lai phan kiém
tra bai cii: bang viéc tu
nghién ctu trudc bai &
nha, em hdy cho biét ¢
cau 1 bién c6 ma co tap
cac két qua thuan loi
cho no la Q,uQ, co
tén goi la gi?

- GV ghi cau tra loi caa
HS vao phan bang cua
cau 1 phan kiém tra bai
cli va GV khang dinh :
bién cd A hop B dugc ki
hiéula AUB.

- GV: bién ¢ AUB la
bién cb: “It nhat mot
trong hai bién c6 A, B
xay ra”. Vay tuong tu

hop cua k bién cé

- HS suy nghi, tra loi
theo yéu cau: La bién
cd hop cua hai bién

c6 A va B.

- “It nhat mét trong k
bién c6 AA,..A

Xay ra.

b) Bién co xung khdc

+ A &B 14 hai bién cb xung khic
< Q,NQ, = ...

+ A &B 14 hai bién cb xung khic
< A&B.....ddng thoi xay ra.

¢) Quy tdac céng xac suat

+ Cho A va B Ia hai bién c6 xung
khéc thi xac suat d¢é A hoic B xay
rala P(AUB)=P(A)+P(B)

+ Cho k bién c6 A,A,,..,A doi
mét xung khac thi

P(AUVA U..UA)=P(A)+P(A)

¢) Bién cé doi
+ Bién cb d6i cua A ki hieu A

+ Bién c6 A duoc phat biéu 1a:

......... (biéu dién 0,
theo Q va Q,)

Chay :

+ Hai bién ¢4 ddi nhau 12 hai bién
cd xung khic (diéu nguoc lai 1a
khong ding)

0,00, =0
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A,A,...,A duoc phat
biéu nhu thé nao?
-Ocau2hiéncd AvacC
c6 dac diém

Q,NQ. = thi A va
C coquanhégi?
- GV ghi cau tra loi caa
HS vao phan bang cua
cau 2 phan kiém tra
bai ct.
- O cau 3 : hai bién c6 A
va D ¢6 dic diém :

Q,NQ, =
0,u0, =0

cd quan
hé gi ?

- Ta con néi D 1a bién
co dbi cua bién cb6 A
(hay nguoc lai). Ki héu
bién cb dbi cua A 1a A
va GV ghi vao phan 3
cua phan kiém tra

bai ci.

- Qua viéc tu nghién ctu
truedc bai hoac quan sat
cac cau 1, 2, 3 cua phan
kiém tra bai cii: mot
cach téng quat em hay
dién vao diu ... dé duoc

cac khang dinh ding ?

- HS suy nghi tra loi
theo yéu cau: La hai

bién cb xung khac.

- HS suy nghi tra loi
theo yéu cau: La hai

bién ¢ ddi nhau.

- HS tich cuc hoat
dong nhom va dién
vao chd tréng trong
vi du 1.
a) + “Ahoac B

xay ra”

+Q, U0,

b) A va B la xung

Vi du 1: Chon ngau nhién mat
HS trong lop 11A.

Goi A 1a bién ¢6: «HS do 1a
no »

B 1a bién cb : « HS d6 c6 hoc luc
loai gioi »

a) Phat biéu bang loi bién cb

b) A va B c6 xung khic khéng ?




94

(cho mdi nhom dién mot
phan a, b hoic c)

- Cho HS nhan xét chéo
nhau. Nhan xét xong
phan nao thi GV treo

phan d6 vao chd ghi bai.

- Hai bién cé d6i nhau
c6 phai 1a hai bién cb
xung khic khéng? DPao
lai c6 dung khong?

- Cho hoat dong nhém
lam vi du 2, mdi nhém
lam mot ciu, moi cau
chon mdt nhdém nhanh
nhat 1&n treo két qua.

- GV cho HS nhan xét
chéo va chinh xac lai bai

lam cua HS.

khac nhau.
+Q,NQ, =7
+ A va B khong dong
thoi xay ra.
c) + “Khbng xay ra
bién cd A”

+ Q. = Q\Q,
- Hai bién co doi
nhau la hai bién cé
xung khic. Pao lai
khong ding.
a) Biéncd A :
“khdng c6 lan nao
ban tring”
b) Bién ¢ xung khic
véi bién co B la: “Co
dung 3 1an ban tring”
- HS tich cyc nhan

xét bai.

Visao ?

c) Phat biéu bang 1oi bién c6 A ?

Vi du 2 : Thyc hién phép thir ban
vao tam bia 3 lan lién tiép. Goi A
la bién cb : « CH it nhat mot lan
ban tring »

B la bién c¢b : « C6 dung mot lan
ban tring »

a) Phat biéu bang 10i bién cd A?
b) Lay vi du vé bién c6 xung khic

véi bién cd B ?

Hoat ddng 4: HS xay dwng quy tic cong (15 phat)

- Cho HS hoat dong nhém

Cho A va B 1a hai bién ¢b

xung khac cua mét phép the

nao do.

1) Tinh |, UG, theo |Q,|

va ||

L |Q,uQg| = Q] + |Q]

2. P(AUB) = P(A) + P(B)

d) Quy tac cdng Xac
suat

Cho A va B 14 hai bién
c6 xung khic thi
P(AUB) = P(A)+ P(B)
)

Cho k bién ¢b
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2) Tinh P(AUB) theo P(A)
va P(B).

- Pit van dé: nhu vay néu
hai bién c6 xung khac thi
X4c suat cua bién c6 hop
bang tong xac suat cua hai
bién ¢ d6. D6 chinh 1a
cdng thirc cong xac suat ma
chiing ta s& xét tiép theo.

- Cho k bién ¢é A, A,,.... A
d6i mot xung khic. Cong
thuc (1) 1a céng thirc cong
cho hai bién cb xung khic.
Mot cach tuong ty hdy néu
cong thirc tinh
P(AUA U..UA) ?

- Cong thuce (1) chi dang voi
hai bién cé xung khic, néu
thay B boi A thi cong thic
con dung khong? Vi sao?
Khi d6 cong thuac (1) thay
d6i nhu thé nao?

- Cho HS thi xem nhdm nao
tra loi cau hoi trac nghiém

nhanh hon

P(AUA U..UA)
= P(A)+P(A)+...+P(A)

- Néu thay B boi A thi cong
tha trén van con dang. Vi
hai bién cé doc lap 1a hai
bién c6 xung khic. Khi d6
cbng thac (1) s€ tro thanh:
P(A)=1-P(A)
+Caul:1b;2S;3b ;4b
+ Cau 2: 1C; 2A; 3B; 4D

AA,...,A ddi mot
xung khac thi :
P(AUA U..UA)

=P(A)+..+P(A)

binh Ii :
P(A)=1-P(A)

Vi du 3: Tu mot hop
c6 5 qua cau xanh va 6

qua cau do, nguoi ta
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lay ngau nhién 4 qua
cau.

Goi MIa bién cb:
« Lay duoc ca 4 qua
mau xanh »

N 1a bién cb: «Lay
dugc ca 4 qua mau
do »

E 1a bién cb: «Lay
dugc ca 4 qua cung
mau »

F 14 bién ¢6 : « Trong 4
qua ldy dugc phai co
gqua mau doé ».

Cau 1: Kiém tra tinh
dung sai cua c&c ménh
dé sau

1) M va N Ia hai bién
¢ xung khic

2) M va N Ia hai bién
cb dbi nhau.

3) E=MUN

4 F=M

Cau 2: Chon dép an
dung (cac két qua tinh
gan dung dén hang
phan nghin)

1) X4c suat cua bién cb
Abang :

a. 0,013 b. 0,014 c.
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0,015 d. 0,016

2) X&c suat cua bién ¢
B bang :

a. 0,045 Db. 0,044 c.
0,046 d. 0,047

3) X&c suat cua bién ¢
E bang :

a. 0,069 b. 0,060 c.
0,061 d. 0,062

4) Xéc suét cua bién cb
F bang :

a. 0.984 Db. 0,987 c.
0,986 d. 0,985

Dap dn :

Cau l:

1D ;2S;3b ;4b

Céu 2: 1C; 2A; 3B; 4D

Hoat ddng: Cung co va dian do (1 phat)
Qua tiét hoc hdm nay cac em can nim dugc thé nao 1a hai bién ¢ hop, hai bién cé
xung khac, hai bién cb dbi nhau dac biét 1a quy tic cong xé&c suat. Cac em vé nha hoc

bai va xem tiép phan con lai cua bai nay!

PHU LUC 2
PE KIEM TRA 1 TIET
Mon: Toan
Thoi gian: 45 phat
Cau 1: (3 diém) Cho tap A = {0; 1; ...; 9}. Hoi ta c6 thé lap duoc bao nhiéu sé tu
nhién chin c6 5 chit s6 khac nhau?

Cau 2: (3 diém) Giai bai toan sau bang hai cach




98

Trong mot phong thi nghiém hoa hoc ¢6 12 éng nghiém giéng nhau, trong dé co 4
6ng nghiém bi hong. L4y ngau nhién 3 dng nghiém, tinh xac suat dé nguoi ta ly dugc
it nhat mot dng nghiém tét.

Cau 3: (2 diém) Biét hé s6 cua x? trong khai trién (1—3x)" 1a 90. Hay tim n?

Cau 4: (2 diém) Trong mot cudc khdng chién may bay ta duoc bin dich trudc va xac
suit dé may bay ta ban tring dich 12 0,75. Néu nhu may bay ta ban khong trang dich
thi quan ta bi dich ban tra lai v&i x4c suat tring 12 0,6. Tinh x4&c suat dé may bay cua ta
bi rét ngay tir 1an khong chién dau tién?

Dap an:

Cau 1: Goi sé cantim la aa,a.a,a, (a, #0, a, €{0;2;4;6;8}, a, #a;, Voi i# )

- Truong hop 1: a, =0

+ Chon a c0 9 céch
+ Chon a, c0 8 céch
+ Chon a, ¢0 7 céch
+ Chon a, c0 6 cach
Vay trong truong hop nay ta ¢ 9.8.7.6 = 3024 s6
- Truong hop 2: a, #0
+ Chon a, c0 4 céch
+ Chon a c0 8 céch
+ Chon a, c0 8 céch
+ Chon a, c0 7 céch
+ Chon a, ¢0 6 céch
Vay trong truong hop nay ta c6 4.8.8.7.6 = 10752 s.
Vay c0 tat ca 3024 + 10752 = 13776 s6 thoa man yéu cau bai toan.

Céu 2:

Cach 1:

Sb cach dé ta lay ngau nhién 3 6ng nghiém trong tong s 12 6ng nghiém l1a C2, = 220

Goi A Ia bién cé: “Lay duoc it nhat mot 6ng nghieém tot”.
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Khi d6 ta c6 cac truong hop sau:

- Truong hop 1: lay duoc mot ng nghiém tét va hai ong nghiém hong, c6 CL.C2 = 48
cach lay.

- Truong hop 2: lay duogc hai dng nghiém tét va mot dng nghiém hong, c6
CZ2.Cl =112 cach lay.

- Truong hop 3: lay duoc ba 6ng nghiém tét, c6 C2 =56 cach

Theo quy tic cong thi ta co: 48 + 112 + 56 = 216 cach chon dugc it nhat mot dng
nghiém tot.

N 216 54
Vay P(A) = 220 = 55

Céch 2: Goi A 1a bién cé: “Lay duoc ba dng nghiém hong”

3
Khi do P(A)= Zo = 1
C: 55

Goi B la bién cb: “Lay duogc it nhat mot dng nghiém tét”. Suy ra B 1a phan bu caa A

nén ta c: P(B) = 1 — P(A) = 1- — =%
55 55

Cau 3: Hang tir thir k + 1 ¢6 dang C*.1"*.(-3x)* = (-3)*C¥x*. Theo d¢ bai ta ¢ k = 2.

Ta dugc: (-3)2.C2=90 < CZ2 =10 (diéu kién n>2).

@ﬁizﬂﬂo oDy 2 —n-20-0 n=5vn--4
Vayn=>5
Cau 4: Goi A la bién cb: “May bay ta ban khong trang dich”

B 1a bién c6: “May bay dich ban tring ta”

C la bién cé: “May bay cua ta bi rét ngay tir 1an khong chién dau tién”
Khi d6 ta thiy A va B 1a hai bién cb doc lap va P(C) = P(AB) = P(A)P(B)
=0,25.0,6 = 0,15.
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